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RE 


Grundlagenfragen, Philosophie, Logik. 


Reiser, Oliver L.: Non Aristotelian logies. Monist 45, 100-117 (1935). 
Jaskowski, Stanislaw: On the rules of suppositions in formal logie. Studia Logica 
Warszawa) Nr 1, 5--32 (1934). 

Fast gleichzeitig mit @. Gentzens Kalkul „des natürlichen Schließens“ (Unter- 
uchungen über das logische Schließen I und II. Math. Z. 39, II. und V. Abschnitt; 
ies. Zbl. 10, 145 und 146), welcher statt Axiomen und Schlußregeln lediglich Schluß- 
egeln mit Annahmen benutzt, ist nun eine zweite Formalisierung der Annahmenlogik 
die ja praktisch in der Mathematik geübt wird) erschienen. Jaskowski legt als 
ogische Verknüpfungen nur Implikation, Negation und All-Bindung zugrunde. Die 
im wesentlichen 7) von ihm erhaltenen rules of suppositions sind weitgehend den- 
enigen Gentzenschen Schlußregeln des „natürlichen Schließens“ analog, die sich 
uf die genannten Verknüpfungen beziehen ; so entsprechen den rules of suppositions II, 
Il, IVa, Va, VIa die Gentzenschen Schlüsse (a. a. 0. 8.186) FE, FB,NE+NB, 

B, AB (die rules of suppositions Ia, VII entsprechen einer bei Gentzen inhaltlich 
rklärten Methodik). Während Gentzen die Beziehungen seines Kalkuls des „natür- 
ichen Schließens“‘ zum Heytingschen und zum Hilbertschen Funktionenkalkul her- 
tellte, untersucht J. zunächst die Beziehungen seiner aussagenlogischen rules zum 
ukasiewiczschen und zum Kolmogoroffschen Aussagenkalkul sowie zur positiven 
ussagenlogik; die weiteren rules werden im Anschluß an die „erweiterte Deduktions- 
heorie“ Lukasiewiczs bzw. an den Funktionenkalkul der Principia Mathematica 
ufgestellt. — Die Einbeziehung von Aussagedefinitionen wird kurz skizziert. 

Arnold. Schmidt (Göttingen). 

Itö, Makoto: Einige Anwendungen der Theorie des Entscheidungsproblems zur 
xiomatik. Töhoku Math. J. 40, 241-251 (1935). 

Drei früher vom Verf. in anderer Hinsicht betrachtete Axiomensysteme (vgl. dies. 
Zbl. 7, 385) werden auf die Frage hin untersucht, in welchen Individuenbereichen 
ede einschlägige Formel mit einem aus lauter Seinszeichen (bzw. aus lauter Allzeichen) 
ür Individuen bestehenden Pränex beweisbar oder widerlegbar sei. A. Schmidt. 

Ward, Morgan: Conditions for faetorization in a set elosed under a single operation. 
n. of Math., II. s. 36, 36—39 (1935). 

Durch neun Axiome für eine Verknüpfung (und die Gleichheitsrelation) wird 
mplizite eine „abstract arithmetic“ definiert; dieser Begriff umfaßt die meisten der 
on J. König, H. A. Clifford und Fritz Klein betrachteten Dingsysteme mit einer 
erknüpfung. Einheiten werden nicht gefordert. Obwohl auf die eindeutige Zer- 
egbarkeit in Primteiler verzichtet ist, läßt sich eine „kanonische“ Primteiler- 
erlegung definieren, deren grundlegende Eigenschaften vorgeführt werden. 

Arnold Schmidt (Göttingen). 
Gonseth, F.: La r&alit6 et la verit& math&matique. Scientia (Milano) 56,313-325 (1934). 


- & Hahn, Hans: Logique, mathömatiques et connaissance de la r£alite. Traduet. 
e Ernest Vouillemin. Introduet. de Mareel Boll. (Actualit&s seient. et industr. Nr. 226.) 
aris: Hermann & Cie. 1935. 51 pag. Fres. 10.—. 


| © Warrain, Franeis: Essai sur les prineipes des algerithmes primitifs. Addition — 
soustraetion — multiplieation — division — puissances — racines. (Inst. general psychol. 
Möm. Nr.6. Comm. internat. de determination math. des phönomönes psyeho- et socio- 
biol. Möm. Nr. 1.) Paris: Hermann & Cie. 1934. 151 8. Fres. 30.—. 

Die im Titel genannten Operationen werden verglichen und, ausgehend von der 


Zentralblatt für Mathematik. 11. 7 


98 


Definition, Quantität sei „das Verhältnis der wirklichen zur möglichen Existenz‘ 
„philosophisch“ erörtert. B. Zilsel (Wien). | 
© Bentley, A. F.: Linguistie analysis of mathematies. London: Williams & Nogat; 
1934. 12/6. 
© Bouligand, Georges: La causalites des theories mathematiques. (Actualit z 
seient. et industr. Nr. 184. Expos6s de philos. des seienees. Publies par Louis de Brogliet 
II.) Paris: Hermann & Cie. 1934. 41 8. et4 Fig. Fres. 12.—. 
Im ersten Teil wird entwickelt, daß die analytisch-deduktiven Beweise oft zum 
inhaltlichen Verständnis nur. wenig beitragen, so daß nur die direkten Methoden der 
Kontakt mit der Intuition aufrechterhalten. Ferner wird wieder auseinandergesetzti 
daß sich in. den Gruppen eine Art mathematische Kausalität offenbare, was etwa im 
Sinne des Erlanger Programms zu verstehen ist. — Der zweite Teil bringt Beispiele 
Satz von Pythagoras, Eulerscher Polyedersatz, wieder der Meusniersche Satz u. & 
Willy Feller (Stockholm). 
Bouligand, Georges: Sur la stabilit€ des propositions math&matiques. Bull. Acadl 
Roy. Belg., V.s. 21, 277—282 (1935). 
Ein mathematischer Satz habe die Form: H — C, und es sei möglich, die Aussager 
H und CO gewissermaßen stetig abzuändern (etwa indem man die Aussage x = 0 durel 
© < & ersetzt), so daß von „benachbarten“ Aussagen H. und C, die Rede sein kann 
Verf. nennt einen Satz stabil, wenn eine solche Abgrenzung derart möglich ist, dal 
für jedes &e ein n=n(e) existiert, für welches Z,—(,, und n mit e gegen 0 strebti 
Für diesen Begriff werden einige Beispiele, aber keine Anwendungen gegeben. 
W.Feller (Stockholm). 
Sehrödinger, E.: Quelgues remargques au sujet des bases de la connaissance seier 
tifique. Scientia 57, 181—191 (1935). 


Renaud, Paul: Sur une gen£ralisation du prineipe de symietrie de Curie. ©. R. Acad 
Sci., Paris 200, 531—534 (1935). | 
„Wenn ein System von Ursachen invariant gegenüber einer gewissen Trans 
formation ist, so ist auch das System ihrer Wirkungen invariant gegenüber diese 
Transformation.“ — Das so formulierte Prinzip wird näher erörtert, insbesondere 
hinsichtlich gewisser Beziehungen zum 1. und 2. Hauptsatz der Thermodynamik. 
P. Jordan (Rostock). 


Zahlentheorie. 


Biggiogero, Giuseppina: Sopra aleune questioni di analisi indeterminata. Periodi 
Mat., IV. s. 15, 109-115 (1935). 

Nagell, Trygve: Sur une @quation diophantienne ä deux indöterminees. Norske Vid 
Selsk., Forh. 7, 136—139 (1935). 

The author proves that if p > 3 is a prime, the Diophantine equatin #+1=y 
has no solution with y=++ 0, +1 unless p= 1 (mod 8). In the latter case, a necessary 
condition for solubility was given by the author in Norsk Mat. For. Skrifter, ser. - 
Nr4 (1921). h Davenport (Cambridge). 

Albarrän, J.: Über die Pellsche Gleichung. Rev. mat. hisp.-amer., II. s. 9, 248 
bis 262 (1934) [Spanisch]. 

Relations to simplify the direct determination of the (non-fundamental) solution: 
of 2° — Ay? —=1 from the convergents »;/g; to the continued fraction for ya are 
developed. The principal formulae compare PP; with + 9;, Por and gu; witll 
p, amd gr. @. Pall (Montreal). 

Lubelski, S.: Lösung eines Tartakovskischen Problems. Prace mat.-fiz. 42, 55—5N 
(1935). 

Nach Tartakovski (Bull. Acad. Sci. URSS 1926, 301—324) hat die Gleichung| 
2? — dy'=1fürjede natürliche Zahld == 15 außer der trivialen Lösunge=F1l,y=# 
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chstens noch eine einzige Lösung = Tp, y=Fgin ganzen rationalen 9, qg. Der 
ısnahmefall d = 15 läßt sich, wie Verf. mittels einer Abschätzung von Thue über 
> Lösungen binomischer diophantischer Gleichungen zeigt (Videnskapsselskapets 
Tifter 1918, Nr 4), gleichfalls abschließend lösen, und dasselbe gilt für Gleichungen 
r Form @* — (a* — 1)y" = b mit nicht zu großen a und b. Mahler (Groningen). 

- Hellund, E. J.: On the unrestrieted partitions of a positive integer. Amer, Math. 
onthly 42, 91—-93 (1935). 

This paper gives a short proof, without the use of generating functions, of the 
mula nP,—=o,P,-, +0gPn-2+:::+0,P,, where P, is the number of un- 
trieted partitions on n and o, is the sum of the divisors of n. Lehmer. 

Ishikawa, Heihachiro: Über die Verteilung der Primzahlen. Sci. Rep. Tokyo 
inrika Daigaku A 2, 27—40 (1934). 

The author proves that, if p, is the n-th prime, 9 + Parı > Para, that 
zy) >n(2) +n(y) for z,y>5, and other results of this kind. The proofs are 


mentary. For example the lemma z(z) > ar (>5) is verified numerically 


to.x = 210, and proved by the classical method [consideration of (2n)!/(n!)?] beyond 
s point. E.C. Titchmarsh (Oxford). 

Waltisz, Arnold: Zur additiven Zahlentheorie. Acta Arithmet., Warszawa 1, 123 
‚160 (1935). 


Let N,,(n) denote the number of solutions of 
n = m! + ne +m.+9m+ Sure rn 
integral m,,...m,, and prime numbers p,,... Ps. The author proves that, when 
=5 and s>]1, then 


N,,s(n) 


atnirts-1 nirts-1 
u EHE Be ©,,s(n) + 0 s D 
T'($r + s) log'n log’n 


ere ©,,(n) denotes, for example, 


II (pH ) Te a ae 
1 _—— ß 
| = pp — 1)° ep 1% + (pr 
= Bi 


en r= 0 (mod 4), and slightly different expressions for other residues of r (mod 4). 
e proof proceeds by induction from the result 


nr 
N, o(n) = Tan "©,0(n) + Omi”), 


> to Hardy. (There appear to be three misprints in the author’s quotation of this 
ult.) — In the second and third parts of the paper, the author considers a similar 
‚blem for numbers of a real quadratic field k. The integer r of the field is totalpositive 
1 A,,(v) is the number of solutions of the equation 

Pte tete te to a) 
which the u are whole numbers of k and the w are totalpositive prime numbers of k. 
s,a(r) denotes the number of solutions of (1) in which No <= N»* for every @, where 
‚an absolute constant such that 0 <a<1. The author proves first that, forr >5 
u >1, 

= 1-a \ 7 4rtso-1 dr+sa—1 

Anne) = aa en (Oman) Mt 16, to) + olavienan, 

ere dis the discriminant of k, h the number of absolute idealclasses, 7 the fundamental 
ty greater than 1, and N is the symbol for the norm. For r = 0 (mod 4), 


(yet ) ( (a ) 
S.o=-][] (ı ae re) 


@+2r @o|v 
+2 


7% 
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and for other residues of r (mod 4) ©,,(v) is defined by slightly different formuli 
In the third part the author proves (again forr=5,s=]) that 
rarysrts—1 Nytrts-l 
x N» nee le 
T%($r + s) dTP (2% logn)’ log? Nv 
E. Maitland Wright (Oxford). 
Chowla, $.: Some infinite series. Proc. Indian Acad. Sci., Sect. A 1,531—533 (193 
It is shewn that if A = 3 (mod 4) is a positive integer, then 
© Ar h=3 h v1 
2 vn ae a ver 
Ir Be ma a Fr ak re 


v=1 ei 


A,,s (r) = 


vodd vodd 
with an analogous result for h =1(mod 4). The author gives an elegant proof 
integrating for t Ramanujan’s integral [Coll. Papers p. 62, (19)]: 
ee, a 
eoabrz, 0 hi Davenport (Cambridge)) 
ö 
Chowla, $.: The lattice points in a hypersphere. Proc. Indian Acad. Sci., Sect. 
562-566 (1935). 
Für &>0 und ganzes k>1 sei A,(x) die Anzahl der Gitterpunkte in der : 
geschlossenen Kugel (1) ++... +u}=x; V,(z) sei das Volumen die. 


R 
Kugel; es sei P,(x) = A,(&) — Vr(@). Es wird bewiesen: (2) I;P,(2) 3 Vrt 
z=1 


für R> oo. Dieses Ergebnis hat eine einfache anschauliche Bedeutung: ist az 
die Anzahl der Gitterpunkte in der Kugel (1), wobei aber die Gitterpunkte : 
der Oberfläche der Kugel nur mit dem Gewicht !/, gerechnet werden, und. 
0.(2) = a,(x) — V,.(x), so ist offenbar 


R 
I (Pr@) — a@)) = 3A.(R) — 3 3VılR); 
z=1 
R 
aus (2) folgt also >’o,(x) = o(V,(R)). Jarnik (Praha) 
s=1 


Rothgiesser, Hans: Zum Reziprozitätsgesetz für 2%. Abh. math. Semin. Hamb 
Univ. 11, 1-16 (1935). 

Während für Primzahlen ! das Reziprozitätsgesetz der l-ten Potenzreste im I-- 
Kreiskörper und bezüglich I unverzweigten Oberkörpern in expliziten Formeln in vo: 
Allgemeinheit vorlag [Bericht des Ref., Teil II, Jber. Deutsch. Math.-Vereinig., Eı 
Bd. 6 (1930), Abschn. IV], hatte man für Primzahlpotenzexponenten /* bisher 
entsprechende explizite Formel nur für den zweiten Ergänzungssatz. Verf. bew« 
nun erstens eine explizite Formel für das allgemeine Reziprozitätsgesetz der 1"-- 
Potenzreste in bezüglichlunverzweigten Oberkörpern X, des I*-ten Kreiskörper: 
und zweitens eine Näherungsformel für dieses Gesetz in beliebigen Oberkörper 


von k. Die Formeln lauten für 1 = 2: 1. (5) R (2) ee mit 


As 9 > sur log; &.D (log; ß) 


k]2 

< 1 1 

— DI) ar ED|(P/ogiß) — 7 P'+1 op) en) mod.+ Ir 

j=0 

für zueinander kernprime &,ß=1 mod. A aus K,. 2. (2): Fi alle 
& 


für zueinander kernprime &, ß aus K mit &« = 1 mod r A""'-1, = 1mod.}. ' 
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ichnungen: Ö primitive W*-te Einheitswurze, A—=1-— £, I; die Primteiler von lin K,, 
Y die absoluten Spuren und log; die Logarithmen in den [,;-adischen Körpern zu K,, 
die formale Differentiation nach A in den Potenzreihenentwicklungen nach A mit 
oeffizienten aus dem betr. [;-adischen Trägheitskörper (Körper der i— 1-ten Ein- 
itswurzeln, wo f; der Grad von I,), P} die Ersetzung von A durch A# in diesen Ent- 
icklungen, 8 die absolute Spur in K. Für I® = 2 ist in 1., 2. noch etwa « total-positiv 
prauszusetzen, für " = 2” mit n=2 tritt in 1. ein Zusatzfaktor (—1)? zu &4, wo 
ähnlichen Bau hat, wie der durch die DI gelieferte Zusatzsummand zu dem zuerst 


; 
ehenden Hauptglied von A. — Es werden noch Abschätzungen für die Anzahl N der 
diesem Zusatzsummanden von A wirklich auftretenden Glieder gegeben, und ebenso 


ir B. — Die Beweismethode ist die Zurückführung des Normenrestsymbols (A) 


2 


ir einen Primteiler I von ! auf Symbole (>). die dann nach der bekannten expliziten 


ormel für den zweiten Ergänzungssatz ausgedrückt werden können, mittels eines 
'hon auf Eisenstein zurückgehenden Verfahrens, das vor einigen Jahren bereits 
it Richtung auf dasselbe Ziel vom Ref. angesetzt wurde [Abh. math. Semin. Hamburg. 
niv. 7 (1930)]. Hasse (Göttingen). 
Franz, Wolfgang: Die Teilwerte der Weberschen Tau-Funktion. J. reine angew. 
fath. 173, 60—64 (1935). 

Es sei & ein imaginär-quadratischer Zahlkörper mit der Diskriminante d. Während 
ir die Modulfunktion 7(®,, ®,) bekannt ist, welche Körper über 2 ein Funktionswert 
&ı, %a) für beliebig gegebene linear-unabhängige &,, &, aus Q erzeugt, nämlich den 
ingklassenkörper mod.k zu 2, wenn (&,,%)=a und d(a,,&,) = k?Na?d ist, 
ar die entsprechende Frage bei Hinzunahme eines Wertes 7(o |&,, &,) mit beliebig 
sgebenem o = O mod. +a aus Q der Weberschen normierten p-Funktion z(u | ®,, @3) 


isher nur für k = 1 beantwortet [Strahlklassenkörper mod. m zu 2, wenn o® = a 


it (t, m) =1 ist]. Verf. gibt nun, wenn auch nicht eine genaue Bestimmung, so doch 
ne untere und obere Abschätzung der so entstehenden Körper 


K = A(j(1,0), T(e|&1,%2)), 


ie sich insbesondere sämtlich als abelsch über 2 erweisen. Hat o die Idealbruch- 
arstellung 


on a ‚ . (ft,m) =1, (f nur aus Primteilern von % bestehend, r prim zu k), 


gilt: KePR er = K 20 = 0, S 


abei bezeichnet 2, den Ringklassenkörper mod. k zu 2, ferner 2%, Am die Strahl- 
lassenkörper mod. m, mod. km zu 2, und 2%. den Klassenkörper zur Gruppe der 


auptideale (x) aus Q@ mit x im Ring mod. k und & = 1 mod. mf', ww = 5‘ 


t speziell f = 1, so ist — von den Ausnahmefällen d = — 3, — 4 abgesehen — genauer 

= 2%, wo j die kleinste natürliche Zahl ist, für die jo im Ring mod. % liegt. Im 

Igemeinen Falle läßt sich K nicht mehr so einfach charakterisieren. Hasse. 
Gruppentheorie. 


© Waerden, B. L. van der: Gruppen von linearen Transformationen, (Erg. d. Math. 
‚ihrer Grenzgeb. Hrsg. v. d. Schriftleitung d. Zbl. f. Math. Bd. 4, H. 2.) Berlin: Julius 
pringer 1935. 91 S. RM. 8.80. 

Nachdem in einem einleitenden Paragraphen die wichtigsten Eigenschaften der linearen 
ransformationen aufgezählt sind, werden ($ 2—6) die folgenden wichtigen Typen von 
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Gruppen linearer Transformationen auf ihre gruppentheoretischen Eigenschaften uni 
sucht: Die allgemeine lineare Gruppe und die spezielle lineare Gruppe (Determinanten . 
die Komplexgruppe, die unitäre Gruppe, die orthogonalen Gruppen. Als Koeffizientenbe 
wird dabei ein ganz beliebiger Körper zugelassen. Die einzige zusammenhängende Darstellt 
lag bisher in dem Buch von L. E. Diekson, „Linear Groups, with an exposition of the Ga: 
Field theory‘ (Leipzig 1901) vor, in dem nur der Fall eines endlichen Körpers behandelt w: 
Verf. berücksichtigt eine große Anzahl neuerer Untersuchungen und fügt viele Bemerkni 
hinzu, die sich in der Literatur noch nicht finden. Auf Beweise geht er in diesen Paragrap 
gar nicht oder nur kurz ein. Im Anschluß werden im $ 7 die isomorphen Abbildungen 
orthogonalen Gruppen in 3, 4, 5 und 6 Dimensionen auf Gruppen kleinerer Grade nach neu 
eleganter Methode abgeleitet, — Die letzten drei Paragraphen des ersten Teils behand) 
Gruppen mit Koeffizienten aus dem Körper der komplexen Zahlen. Man findet, meist ol 
Beweise, die wichtigsten Ergebnisse über Gruppen eines festen Grades, unendliche diskrı 
Gruppen und ihre Fundamentalbereiche, diskrete Bewegungsgruppen u. a. — Der zwe 
Teil des Buches ist der Darstellungstheorie gewidmet, und zwar liegt E. Noethers Auf 
zugrunde [Math. Z. 30, 641—692 (1929)]. Die wichtigsten Sätze werden in den $ 11 und! 
hergeleitet. Dabei ist leider bei der Formulierung des Burnsideschen Satzes auf S. 52 
Versehen unterlaufen: Für die absolute Irreduzibilität einer Darstellung ist es durchaus ni 
hinreichend, daß die vertauschbaren Matrizen skalare Vielfache der Einheitsmatrix si. 
Man kann sich dies an dem Beispiel der Gruppe der Matrizen zweiten Grades klarmachi 
die oberhalb der Hauptdiagonale eine Null enthalten. Im $ 13 werden weiter die Darstellun; 
endlicher Gruppen behandelt. $ 14 gibt einen Bericht über J. v. Neumanns Theorie der fe 
periodischen Funktionen auf einer beliebigen Gruppe [Trans. Amer. Math. Soe. 36, 446 
(1934); vgl. dies. Zbl. 9, 349]. Die ursprünglichen Beweise werden dabei teilweise durch etv 
mehr algebraische ersetzt, in Anlehnung an G. Köthe [Math. Ann. 103, 542—572 (193% 
Darauf folgt die Untersuchung der Eigenschaften der Gruppencharaktere. $ 16 und. 
bringen die Theorie der Zerfällungskörper und der Faktorensysteme. $ 18 behandelt Ga; 
zahligkeitseigenschaften von Gruppen linearer Substitutionen und ferner die modularen D] 
stellungen einer Gruppe, das sind die Darstellungen in Körpern der Charakteristik p. Es wi 
in diesem Zusammenhang bewiesen, daß die ganzzahligen Darstellungen einer Halbgrupi 
die zu einer gegebenen rational-irreduziblen Darstellung rational-äquivalent sind, sich : 
endlich viele Klassen von ganzzahlig-äquivalenten Darstellungen verteilen. In dieser / 
meinheit findet sich dieser Satz in der Literatur noch nicht, auch der hier gegebene Bew 
ist neu. $ 19 gibt die Beziehungen zwischen den Darstellungen einer Gruppe und denen 
Untergruppen und damit zusammenhängende Fragen. Auf Darstellungen spezieller Grupp] 
wird im $ 20 eingegangen, unter Angabe vieler Einzelresultate. $ 21 bringt die Theorie « 
Darstellung endlicher Gruppen durch Kollineationen. Den Schluß bildet die Aufstellung « 
rationalen Darstellungen der allgemeinen linearen Gruppe. R. Brauer (Princeton)' 


Woude, Willem van der: Über die Drehungsgruppe in Rg. Ann. Scuola norm. sup 
Pisa, II. s. 4, 163—174 (1935). 

Verf. behandelt die orthogonalen Gruppen in sechs Variablen mittels der Abbild 
des R, durch Plückersche Koordinaten auf einen R,. Er erhält dabei die bekannt 
Homomorphismen mit den Kollineationen und den Korrelationen (siehe z.B. van di 
Waerden, Erg. d. Math. 4, 2, Gruppen von linearen Transformationen, $7). | 

J. J. Burckhardt (Zürich).| 

Comessatti, A.: Sui gruppi finiti di proiettivitä binarie. Atti Mem. Accad. & 
Padova, N.s. 50, 245—253 (1934). 

Elementarer Beweis des bekannten Satzes, daß jede endliche Gruppe lineas 


Substitutionen = einer komplexen Variablen mit einer Gruppe von Rotation] 
der komplexen Kugel projektiv äquivalent ist. Myrberg (Helsinki). 


‚ Comessatti, A.: Sui gruppi di sostituzioni lineari privi di sostituzioni lossodromiel 
Atti Mem. Accad. Sci. Padova, N. s. 50, 257—267 (1934). | 


Es wird in elementarer Weise bewiesen, daß jede Gruppe linearer Substitutidhl 


ar t+ß . Ä A 
er) einer komplexen Variablen z, welche keine loxodromischen Substitutiond 


enthält, entweder eine Rotationsgruppe ist oder mit einer Gruppe von homothetischi 
Transformationen und euklidischen Translationen projektiv äquivalent ist. Wenn c 
betreffende Gruppe dazu eigentlich diskontinuierlich ist, kann nur der erste F 


vorkommen. Myrberg (Helsinki). 
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Specht, Wilhelm: Die irreduziblen Darstellungen der symmetrischen Gruppe. Math. 
1. 89, 696— 711 (1935). 

Für jede irreduzible Darstellung & der symmetrischen Permutationsgruppe ©, 
lurch lineare homogene Transformationen wird ein zugehöriges Eigensystem kon- 
truiert. Darunter versteht man ein System von linear unabhängigen Funktionen 
192». ..,9, von n unabhängigen Variablen z,,%5,...,%,, derart, daß bei einer 
’ermutation P von 2,, 23,..., 2, diese Funktionen 91»9a>- - :, 9x gerade die P in & 
ntsprechende lineare Transformation erfahren. Die g, sind hier gewisse leicht angebbare 
’rodukte aus Faktoren der Form Zu — %,. Die Grundlage für die Untersuchung 
ildet die Arbeit von I. Schur in $.-B. preuß. Akad. Wiss. 1908, 664-678. Dort 
verden aber nur Funktionen konstruiert, die nicht selbst ein Eigensystem bilden, 
ondern erst dann in ein solches übergehen, wenn man nach einem geeigneten Modul 
eduziert. Verf. gibt auch noch eine von den Schurschen Untersuchungen unabhängige 
Terleitung der Resultate. R. Brauer (Princeton). 

Zassenhaus, Hans: Über endliche Fastkörper. Abh. math. Semin. Hamburg. Univ. 
1, 187220 (1935). 

Ein (vollständiger) Fastkörper ist ein System F von Elementen, für die eine Addi- 
ion und Multiplikation derart definiert sind, daß F hinsichtlich der Addition eine Gruppe 
st, daß die Elemente 0 aus F hinsichtlich der Multiplikation eine Gruppe bilden, 
ınd daß das linksseitige Distributivgesetz a(b+c)—=ab-+ ac gilt. Es werden alle 
us endlich viel Elementen bestehenden Fastkörper, die keine Körper sind (ein end- 
icher Fastkörper ist bekanntlich ein kommutativer Körper, wenn das rechtsseitige 
Jistributivgesetz gilt), aufgezählt, und zwar wird gezeigt, daß es außer einer von 
Jickson und Veblen angegebenen unendlichen Reihe solcher endlicher Fastkörper 
ıur noch sieben weitere gibt. — Die Gruppe der Transformationen 2 = a2 + b mit 
= 0 von F ist eine Permutationsgruppe, in der nur die Identität zwei Elemente in 
tuhe läßt, und jede endliche Permutationsgruppe mit dieser Eigenschaft ist Gruppe 
ler ganzen linearen Transformationen eines endlichen Fastkörpers. Die die O0 in Ruhe 
assenden Transformationen x’ = ax mit «= 0 bilden eine zur Multiplikationsgruppe 
ron F isomorphe Gruppe, die eine Darstellung als Matrizengruppe derart besitzt, daß 
\ur die die Gruppeneins darstellende Matrix den Eigenwert 1 hat. — Um die endlichen 
"astkörper aufzählen zu können, werden dann die zu den folgenden Klassen gehörenden 
ndlichen Gruppen durch Angabe je eines Systems von Erzeugenden und Relationen 
wufgezählt: 1. die nichtauflösbaren Gruppen, die eine Darstellung durch Matrizes 
lerart besitzen, daß nur die die Gruppeneins darstellende Matrix den Eigenwert 1 hat; 
. die auflösbaren Gruppen, in denen jede Untergruppe, deren Ordnung Produkt 
‚weier Primzahlen ist, zyklisch ist; diese Klasse ist dadurch wichtig, daß eine Gruppe 
inearer Transformationen zyklisch ist, wenn ihre Ordnung Produkt zweier Primzahlen 
st, und wenn ihre von 1 verschiedenen Elemente nur die 0 in Ruhe lassen; 3. die auf- 
ösbaren Gruppen, in denen alle Sylowgruppen ungerader Ordnung zyklisch sind, 
während die 2-Sylowgruppen wenigstens eine zyklische Untergruppe vom Index 2 
jesitzen; 4. die Gruppen, deren sämtliche Sylowgruppen zyklisch sind; dies sind 
vesentlich die Gruppen, die einen zyklischen Normalteiler mit zyklischer Faktorgruppe 
jesitzen. Reinhold Baer (Manchester). 

Schwerdtfeger, Hans: Beiträge zum Matrizen-Kalkül und zur Theorie der @ruppen- 
matrix. Bonn: Diss. 1935. 52 8. ei 

Teil I beschäftigt sich mit der Theorie der Fortsetzung beliebiger bzw. analytischer 
"unktionen in dem Bereich aller n-reihigen Matrizen. Wesentliches Hilfsmittel sind 
lie Frobeniusschen Kovarianten A; der Matrix A, die als die Residuen von (AI— A)! 
xplizit dargestellt werden können (hyperkomplex gesehen sind es die Komponenten 
ler 1 in der eindeutig bestimmten direkten Summenzerlegung des Rings aller Polynome 
n A). Hat A die Form A,ö;x, so wird (4A) als f(A,) ö, erklärt; Matrizen, die sich auf 
ine solche Diagonalform transformieren lassen, erhalten ihren Funktionswert gemäß 
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HT-UNd)T) = T WA) 6;)T. — Für ganze analytische Funktionen 9%) zei a 
stimmt diese Definition mit der Definition g(A) = Da, 4” überein; die Matrizenpoteı 
reihe konvergiert nach einem Satz von Weyl stets und definiert so die Funktic 
für beliebige Matrizen. Da die Matrix A ihrer charakteristischen Gleich 
II(x — ©)" =0 genügt, kann man die Potenzreihe als Aggregat von endlichviele 
Matrizen schreiben: ER 


gta) =D) 4, Ds (a) (A ul) 


v‚=—0 
(Beweis ohne Rechenarbeit). — Diese Formel benutzt Verf. zur Erklärung von g( 
sofern g in einem die Wurzeln &, enthaltenden Gebiet eindeutig und analytisch is 
Er beweist hierfür die Poincareformel: 
1 1 
wo der Integrationsweg die Wurzeln umschließt. Diese Integralformel erleichte 
die Rechtfertigung der Definition. — Teil II, studiert Matrizen aus Linearforme 
D'c”x, („Gruppenmatrizen“ des hyperkomplexen Systems £;ex =D) %r”8,). Unte 


anderem wird bewiesen, daß die Komposition [x, y] = xy — yx in assoziativen 
sogar noch allgemeineren Systemen den Infinitesimalring einer Lieschen Gruppe def 
niert, die im assoziativen Falle die Multiplikationsgruppe der Nichtnullteiler ist. Ei 
beliebiges System heißt halbeinfach, wenn die Determinante | %*6ur” k,r nicht ve 


schwindet. Versehentlich (Indexverwechslung) wird Kerchlosken ddh6 jedes halbeinfac 
System eine Linkseinheit besitzt; Gegenbeispiel Lie-Systeme. Zum Schluß wird d 
Multiplikationsgruppe halbeinfacher Systeme untersucht; das hier eingeschlagene Ve 
fahren liefert aber noch nicht das, was die bisherige assoziative Theorie (die ja dies 
Gruppen explizite als Gruppen aus Matrizen mit reellen, komplexen oder Quate: 
nionen-Elementen kennt) ergeben hat. Zorn (New Haven, Conn.). 

Zippin, Leo: Countable torsion groups. Ann. of Math., II.s. 36, 86—99 (19355 

Unter einer Torsionsgruppe versteht Verf. eine abzählbar-unendliche abelsc 
Gruppe ohne Elemente unendlich hoher Ordnung. Da jede derartige Gruppe dire 
Summe primärer Gruppen ist, d.h. Gruppen, in denen die Ordnung eines jeden Eleme 
tes Potenz einer festen Primzahl p ist, kann man sich auf die Untersuchung primäre 
Gruppen beschränken. Ein Element A einer primären Gruppe 9 heißt vom Höher 
exponenten », wenn die Gleichung A = p"X in 9 lösbar ist, die Gleichung A = p*+1} 
dagegen nicht; ist jede solche Gleichung für A lösbar, so heißt A vom Höhenexponente: 
unendlich. Ist & eine abzählbare Ordnungszahl, so verstehen wir unter 9. die Unter 
gruppe aller Elemente von unendlichen Höhenexponenten der Gruppen 9, mi 
B<a(H, = 9). Dann wird folgender Satz bewiesen: Eine primäre abzählba 
Gruppe 9 ist bis auf Isomorphie eindeutig bestimmt durch die Invarianten vo 
9x/9a+, und die von $,, wo z die erste Ordnungszahl ist, für die 9, = 9,,, wire 
Ferner ist 9, direkter Summand von &$ und isomorph einer direkten Summe vo» 
Gruppen, die jeweils isomorph sind zur Additionsgruppe der Zahlen a/p" mod1 (a ganz 
Zahl). Salda;ı läßt sich für jedes & in eine direkte Summe von endlichen Zykle: 
vom Typus p*, wobei die Zahlen » im allgemeinen nicht beschränkt sein dürfen, zex 
legen. Dieser Satz wurde zuerst von Ref. in Math. Ann. 107, 774 (dies. Zbl. 6, 150 
bewiesen, und zwar unter Benutzung einer dort entwickelten Elementarteilertheori: 
gewisser unendlicher (zeilenfiniter) Matrizen. Hier wird nun der genannte gruppen 
theoretische Satz bewiesen, und zwar mit rein gruppentheoretischen Methoden un: 
dann auf kürzerem Wege. Der Existenznachweis für eine zu einem beliebig von 
gegebenen Invariantensystem gehörige abelsche Gruppe muß nun besonders erbrach 
werden — im Gegensatze zum Beweise mit Hilfe der Elementarteilertheorie. Di. 
von Verf. für diesen Nachweis aufgestellten Normalformen stimmen entgegen seine 
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uf 8.99 geäußerten Ansicht bis auf eine Umordnung mit den Normalformen von 
ef. (Satz 11 der zit. Arb.) überein. Ulm (Münster i. W.). 

Pontrjagin, L.: Sur les nombres de Betti des groupes de Lie. ©. R. Acad. Sci., Paris 
00, 12771280 (1935), 

Die Homologiegruppen der geschlossenen Lieschen Gruppen der vier großen 
lassen A,, B,,0,,D, von Cartan werden vollständig bestimmt. Es gibt in jeder 
ieser Gruppen r Zyklen 2, (s=1,2,..., r) von der Dimension h,, derart, daß die 
rodukte von je k verschiedenen 2, (Produkte im Sinne der Gruppenmultiplikation ; 
=0,1,...,2) eine Homologiebasis bilden. Dabei ist ,—=2s-+1 für A, und 
s=4s— 1 für B,, C, und D,, mit der einen Ausnahme A, =2r— 1 für DMADISL 
3eweis wird nur für den Fall der Gruppe A,, der unitären Gruppe des (r -+ 1)-dimen- 
ionalen Vektorraums, durchgeführt, und zwar wird die ganze Gruppe A, mit Ausnahme 
ines Teilkomplexes A/_, in eine Untergruppe A/_, deformiert. Dabei ist A/_, die 
ntergruppe, welche einen Vektor fest läßt, und A7_, die Nebengruppe, welche diesen 
ektor umkehrt. Aus dieser Deformation folgt unter Anwendung eines Dualitäts- 
atzes des Verf. (Math. Ann. 105; dies. Zbl. 2, 291) die Behauptung. — Aus dem Beweis 
'rgibt sich, daß die Homologiegruppen mit erlaubter Division gemeint sind. 

van der Waerden (Leipzig). 
Cartan, Elie: Remarques au sujet de la communication de M. L. Pontrjagin. ©. R. 
Acad. Sci., Paris 200, 1280 (1935). 
Siehe vorstehendes Referat. van der Waerden (Leipzig). 


Mengenlehre und reelle Funktionen. 


Haratomi, Keitarö: An example of widely eonneeted set. Töhoku Math. J. 40, 
.75—178 (1935). 

Neues Beispiel für eine zusammenhängende Menge, in der jede zusammenhängende 

Teilmenge dicht liegt. (Erstes Beispiel von Swingle, vgl. dies. Zbl. 1, 354.) 
Nöbeling (Erlangen). 

XKunugui, Kinjiro: Sur la th&orie des ensembles analytiques dans les espaces 
bstraits. Proc. Imp. Acad. Jap. 10, 546—549 (1934). 

Generalizations of various theorems on analytic sets known to be valid for com- 
lete, separable, metric spaces. Examples: If R is a quasi-accesible space (i. e. one such 
hat every E+E’ is closed), and $ a complete, separable, metric space, then the pro- 
ection upon R of a set of unieite Min Rx M is a set of unieite in R, if for every 
oint b of Rthe set M - (b x S) consists of at most one point. If R is a quasi-accessible 
pace in which every open set is analytic, then for every pair of analytic sets A, B, 
here exist 2 complementary analytic sets Dand H such that A— BCD;B—- ACH; 
= H—=V0. Blumberg (Columbus). 

"Morgan, 6. W.: The density direetions of irregular linearly measurable plane seis. 
>roc. London Math. Soc., II. s. 38, 481—494 (1935). 

Die Note knüpft an Untersuchungen von Besicovitch (Math. Ann. 98, 422) 
ber das Caratheodorysche lineare Maß ebener Punktmengen an. Ein Punkt einer 
lenge endlicher Caratheodoryscher Länge heißt regulär, wenn dort die „Dichte“ 
xistiert und gleich Eins ist, sonst irregulär. Eine Menge heißt regulär, wenn sie nur 
us regulären Punkten, irregulär, wenn sie fast nur aus irregulären Punkten besteht. 
fede Menge endlicher Caratheodorylänge ist die Summe zweier solcher Mengen (Besi- 
ovitch l.c.). Es gibt irreguläre Mengen endlicher positiver Länge im Sinne von 
'arathöodory. Eine reguläre Menge bsitzt nach Besicovitch (l. c.) in fast allen 
hrer Punkte eine „Tangente“, eine irreguläre Menge in fast keinem ihrer Punkte. 
)er Verf. untersucht hier die grundverschiedenen irregulären Mengen hinsichtlich 
ausgezeichneter Richtungen“ (eine Verfeinerung des Tangentenbegriffs). Ein Beispiel 
eigt, daß jede Richtung in fast allen Punkten ausgezeichnet sein kann. Hopf. 
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Sierpihski, W.: Sur un probleme de M. Ruziewiez concernant les ensembles de mesui 
nulle. Mathematica, Cluj 10, 189—190 (1935). 

Proof of the following theorem, which answers negatively a problem of Ruzii 
wiez: IE 2% = N,, the interval (0,1) may be decomposed into non-overlappi 
denumerable sets such that the sum of every non-denumerable number of these 
of exterior measure 1. Blumberg (Columbus). 

Sierpiäski, Waclaw: Sur deux ensembles lin&aires singuliers. Ann. Scuola nor 
super. Pisa, II. s. 4, 43—46 (1935). 

Theorem I: If 2% —=N,, there exists a linear, non-denumerable set E havi 
propertyC —i. e., coverable by means of a sequence of intervals oflength l,,n=1,;2,.. 
with {1,} arbitrary — such that every translation along the line transforms it into itse; 
with the allowable exception of X, points at most. Theorem II: Same as I exce> 
that E is “always of the first category“, i.e., of first category on every perfect s 

Blumberg (Columbus). . 

Sierpihski, W.: Sur une propri6t& de la droite. Fundam. Math. 24, 247—248 (1938 

Nach einem vom Verf. aus der Kontinuumhypothese hergeleiteten Satze (v5 
dies. Zbl. 8, 88) gibt es eine Punktmenge M mit folgenden Eigenschaften: 1. die Ebe: 
ist Vereinigungsmenge von m = 2% zu M durch Verschiebungen kongruenten u 
zueinander punktfremden Mengen, 2. die Ebene ist Vereinigungsmenge von berei 
n<m (und zwar vonn=X,) zu M durch Verschiebungen oder Rotationen ko: 
gruenter Mengen. Im Gegensatz hierzu wird es nun (ohne Kontinuumhypothes 
bewiesen, daß es für die Gerade eine Menge M mit den beiden zu 1. und 2. analog« 
Eigenschaften nicht geben kann, und zwar für keine Kardinalzahl m. B. Knaster.. 

Sierpifiski, Waeclaw: Les superpositions des fonetions. Cas. mat. fys. 64, 73—" 
(1935). 


Sierpiäski, W.: Sur Papproximation des fonetions continues par les superpositior 
de quatre fonetions. Fundam. Math. 23, 119—120 (1934). 

Si fı(@), fa(®),- -., m(®),. . . est une suite infinie de fonctions, qui sont defini 
et continues sur le segment (0,1) et dont les valeurs appartiennent & (0, 1), alorsı 
existe quatre fonctions de m&me nature, telles que toute fonction de la suite soit 
superposition finie de ces quatre fonctions. J. Ridder (Groningen). . 

Jarnik, V., et V. Kniehal: Sur Papproximation des fonetions eontinues par les supe 
positions de deux fonetions. Fundam. Math. 24, 206—208 (1935). 

Si fl), Fal®),..., (2), ... est une suite infinie de fonctions, qui sont defini 
et continues sur le segment (0, 1) et dont les valeurs appartiennent & (0,1), aloıs; 
existe deux fonctions de m&me nature, @,(x) et 9,(x), telles que toute fonction « 
la suite soit une superposition finie de @,(&) et @,(2). On ne peut pas remplacer da; 
ce theoreme le nombre „deux“ par „un“. Compare Sierpihski, le ref. prec. 

J. Ridder (Groningen). . 

Sierpiäiski, W.: Sur les suites inlinies de fonetions definies dans les ensembles que 
eonques. Fundam. Math. 24, 209—212 (1935). 

fı (pP) fa(P), - - -» n(P), - . . etant une suite infinie de fonctions definies sur un e 
semble infini # (forme d’elements quelconques), dont les valeurs sont des el&me 
de E, il existe deux fonctions de m&me nature, telles que toute fonction de la suil 
est une superposition finie de ces deux fonctions. Le nombre „deux“ ne peut p: 
etre remplace par „un“. J. Ridder (Groningen)., 

Piceard, Sophie: Sur les fonetions döfinies dans les ensembles finis queleconque: 
Fundam. Math. 24, 298—301 (1935). 

1. Si E est un ensemble fini donn& quelconque et si F est la famille de tout! 
les fonetions ä valeurs distinctes definies sur E et dont les valeurs appartienne> 
& E, alors il existe deux fonctions de F, telles que toute fonction de F est une supe 
position finie de ces deux fonctions. 2. Pour la famille ® de toutes les fonctions (un 
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voques) definies sur Z et dont les valeurs appartiennent A Z, il existe trois fonctions 
de D, ‚telles que toute fonction de ® est une superposition finie de ces trois fonctions. 
D apres Eilenberg [voir Sierpinski, Fundam. Math. 24, 209212 (1935); voir le ref. 
prec.] on ne peut pas remplacer dans le theoreme 2 le nombre „trois“ par un nombre 
plus petit, si ’ensemble fini Z contient plus que deux &l&ments. J. Ridder. 

Sierpihski, W.: Correetion ä la note „Sur une certaine suite infinie de fonetions 
d’une variable röelle‘“, Fund. Math. t. XX, p. 163. Fundam. Math. 24, 321-323 (1935). 

Ein von K. Kunugui in Frage gestellter Teil eines Beweises vom Verf. (vgl. dies. 
Zbl. 6, 341) wird durch einen in allen Einzelheiten korrigierten ersetzt. B. Knaster. 

Kolmogorov, A., und J. Vertenko: Weitere Untersuchungen über Unstetigkeits- 
punkte von Funktionen zweier Veränderlichen. ©. R. Acad. Sci. URSS 4, 361-362 
u. dtsch. Text 362—364 (1934) [Russisch]. 

In a previous note [C. R. Acad. Sci. URSS 1, 105 (1934) ; this Zbl. 8, 343] the authors 
introduced the notion of a normal point for a bounded function of two variables. In 
the present note they single out of the set of all non-normal points the set of points 
which they denote as linear points and state (without proof) that the set of all non-linear 
points of an arbitrary bounded function is of linear measure zero. The authors indicate 
some applications of their results to the theory of boundaries of plane point sets. 

x J. D. Tamarkın (Providence, R.1I.). 

Smidov et Ver&enko: Sur quelques proprist&s g6omötriques des ensembles. ©. R. 
Acad. Sci., Paris 200, 616—617 (1935). 

In continuing the recent researches by A. Kolmogorov and J. Ver&enko[C.R. 
Acad. Sei. URSS 1, 105—107; 4, 361—364 (1934); this Zbl. 8, 343 and the prec. ref.] 
the authors state and sketch a proof of the following results. (I) Let E be a closed 
set in a Euclidean space of two or three dimensions. Let P be a point of E and the 
ceontingent of E at P be defined as the reunion of all the semi-tangents of Kat P. Then 
the set A of points P of E for which the contingent of E does not contain any pair of 
opposite rays through P is at most denumerable. (II) The set B of points of E through 
which there passes a plane not containing any pair of opposite rays through P belonging 
to the contingent of E at P, is situated on a denumerable set of rectifiable curves. 

4 J. D. Tamarkın (Providence, R.].). 

Bouligand, Georges: Applieation du contingent & ’obtention de eriteres d’annulation 
identique. Bull. Acad. Roy. Belg., V.s. 21, 147—150 (1935). 

Eine hinreichende Bedingung für das identische Verschwinden von Funktionen 
F(P), die man in einer Umgebung jedes Punktes P, in der Form 

F(P) — F(P,) = fr) {9(9: 9) + &(r, 9, d)} 
darstellen kann; dabei sind (r, @, 9) die Polarkoordinaten von P mit P, als Ursprung, 
fund g stetige Funktionen; r = 0 soll die einzige Nullstelle von f sein, g soll den Mittel- 
wert 1 haben und e(r, 9,9) für r— 0 gleichmäßig gegen 0 streben. W. Feller. 

Mareinkiewiez, J.: Sur les nombres dörives. Fundam. Math. 24, 305—308 (1935). 

Verf. beweist folgenden Satz: Es sei eine Folge {h,} mit h, =F 0, h„—> 0 gegeben. 
Dann gibt es eine im Intervall (0,1) stetige Funktion ®(x) mit folgender „Eigen- 
schaft P“: Ist /({x) meßbar in (0, 1), so gibt es eine Teilfolge {h„,}, so daß für fast alle & 


aus (0,1) gilt hu, (Dis + hm) — Dia))> le) für k>o. 


Dazu wird noch folgende (von 8. Saks herrührende) Verschärfung dieses Satzes be- 
wiesen: Es sei © der metrische Raum aller in (0,1) stetigen Funktionen (mit der 
üblichen Metrik). Diejenigen Funktionen aus C, welche die Eigenschaft P nicht 
besitzen, bilden nur eine Menge erster Kategorie in ©. Die Beweise sind recht ein- 
fach und erfordern keine höheren Hilfsmittel. Jarnik (Praha). 

Rey Pastor, J.: Eine Integrationstheorie für Funktionen von beliebig vielen Vari- 
ablen. Bol. Semin. mat. Argent. 4, Nr 15, 1—3 (1934) [Spanisch]. 
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Rey Pastor, J.: Eine Theorie der Integration von Funktionen von beliebig vie 
Variablen. Rev. mat. hisp.-amer., II. s. 9, 216—218 (1934) [Spanisch]. 2 
Die Funktion f(P) sei meßbar und auf der meßbaren Menge M des R, definier? 
M(y) bedeute das mit dem Vorzeichen von % versehene Maß der Menge f(P)= 
für y>0 bzw. f(P)<y für y< 0 bzw. {{P) =yfür y- 0. Als Integral von f A 
über M wird (falls er existiert) der Grenzwert der Summe D'M(y) Ay, für gleich 
zeitiges gegen Null Streben aller Intervalle Ay eingeführt. Es werden einige Sätz 
über diesen (offenbar dem Lebesgueschen gleichwertigen) Integralbegriff angeführ 

die Beweise und weitere Ausführungen will Verf. an anderer Stelle geben. 
H. Busemann (Kopenhagen). 

Ridder, J.: Über Perron-Stieltjessche und Denjoy-Stieltjessche Integrationen. MatHl 
Z. 40, 127—160 (1935). 

The notions of linear measure, derivation and integration are generalized in th 
Stieltjes direction i.e. relativized with respect to an arbitrary function, monotoni 
or of bounded variation. Thus, for instance, the first part of the paper contains th} 
generalizations of the Lebesgue density principle, and of the Denjoy relations betwee: 
the derivates of a function. In the second part the author studies the relation betwee: 
various definitions of the Denjoy-Stieltjes and the Perron-Stieltjes integrals, thi 
definition of the latter resting on the notion of the Perron-Stieltjes major and mind 
functions. Finally, in Part 3 of the paper the approximative continuity and appr« 
ximative derivation with respect to a continuous monotonic function are define 
and a Stieltjes generalization of the author’s B-method of integration [cf. Fundam 
Math. 21, 1—10 (1933); 22, 136—162 (1934); this Zbl. 8, 109; 9, 57] is establishect 
These results are obtained either by direct treatment generally following lines analogou 
to those of classical reasonings, or by suitable substitutions which reduce the operatiom) 
of derivation and integration with respect to a monotonic function to the correspondin 
operations in the ordinary sense. It may be remarked that the same subject has recentl]l 
been investigated by Jeffery [Trans. Amer. Math. Soc. 34, 645—675 (1932); 34 
749—758 (1934); also this Zbl. 4, 390 and 10, 199]. Saks (Warszawa). 

Löwner, Karl: Grundzüge einer Inhaltslehre im Hilbertschen Raume. Cas. mat. fys 
64, 154—156 (1935). 

Ohne Beweise wird angegeben, wie man durch Zugrundelegung eines nichtarchı 
medischen Größensystems zu einer sehr allgemeinen Inhaltslehre im Hilbertschen Raurnı 
gelangen kann. B. Jessen (Kopenhagen). 

Favard, Jean: Exemples de surfaces quarrables. Ann. Scuola norm. super. Piss} 
II. s. 4, 139—154 (1935). 

Ein einfacher ebener Jordanbogen c rotiere um eine ihn nicht treffende Gerad 
seiner Ebene. Es wird bewiesen, daß die entstehende Fläche dann und nur dann ein: 
Oberfläche im Lebesgueschen Sinne besitzt, wenn c rektifizierbar ist; dann gilt auc) 
die Guldinsche Regel. Entsprechendes für allgemeinere Flächen, bei denen die Quer 
schnitte 2 — konst. irgendwelche ähnliche und ähnlich gelegene Kurven (statt Kreise: 
sind. Anschließend einige Bemerkungen über Transformationen des Raumes, dii 
quadrierbare Flächen in ebensolche überführen. W. Feller (Stockholm). 


Analysis. 
Cesäro, Giuseppe: Quelques remarques sur les lignes hyperboliques. Bull. Acad: 
Roy. Belg., V.s. 21, 253—273 (1935). 
Simonds, E. F.: The coeffieients of the series for tan x. Math. Gaz. 19, 37-39 (1935) 


am aolt Lubomir: Die Mittelwertsätze der Analysis. Cas. mat. fys. 64, 80-93 
(1935). 


Bericht über Untersuchungen bezüglich der Lage der Stelle & im Mittelwertsatz- 
(6) — (a) = (b — a) f’(£), wenn man sich auf die Klasse der Polynome f(x) eines festen 
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rades n beschränkt. Das genaueste Resultat in dieser Richtung findet sich in der 
rbeit des Verf., Acta math. 63, 77 (1934) (dies. Zbl. 9, 343). Auch andere, verwandte 
ntersuchungen werden gestreift und die entsprechenden Ergebnisse ohne Beweis 
ormuliert. @. Szegö (St. Louis, Mo.). 

.  Akimoff, J.: Sur le d&veloppement d’une fonetion donnse en serie proc&dant suivant 
es polynomes de Jacobi. Ann. Inst. Mines Leningrade 8, 224—226 u. franz. Zusammen- 
assung 226 (1934) [Russisch]. 

Demonstration elömentaire de la convergence (uniforme & l’interieur de Pintervalle 
ondamental) vers la fonction donnee f(x) de la serie correspondante de Jacobi. Ilest 
dmis que la fonction f(x) possede une derivee integrable; pour la methode employee, 
n s’appuie immediatement sur l’&quation differentielle des polynomes de Jacobi. 

es resultats plus generaux ont te obtenus (d’une maniere moins directe) par G. Szegö 


[Math. Z. 12, 61-94 (1922)]. W.Gontscharoff. 
Akhyeser, N., et M. Krein: Sur une formule de quadrature de Tehebicheff. C. R. 
Acad. Sci., Paris 200, 890—892 (1935). d 


Es sei q(x) eine nicht identisch verschwindende Funktion, s, = [g(a) dx, s, — 0. 
Tschebyscheff stellte sich die Aufgabe [J. de Math., II. s. 19, 19 (1874)], die Quadra- 
turformel b . a 

|F&) g(e) de = 11 Eitan Eu) 
a v=1 v=1 
so zu bestimmen, daß sie für alle Polynome (2n + 1)-ten Grades gilt. Ist 


exp (1 (s12" -+ Ei 2° +..+ ee) =1+42!+42? +, 


4 So Ax(L) >= la DO 2 rk 
bezeichnet ferner 4,„(2; L) die Determinante (m + 1)-ten Grades, die aus A, entsteht, 
indem die letzte Zeile durch 1,2,22,..., 2” ersetzt wird, so muß 4 — wie Tscheby- 
scheff zeigt — der Gleichung A,„(L): 4}_,(Z) = 0 genüngen, während &, und ß, bzw. 
den Gleichungen A,„(2; L) = 0 und A„(z; —A) = 0 genügen. Weiter hat A. Markoff 
darauf hingewiesen, daß diese Gleichungen unter Umständen lauter komplexe Wurzeln 
haben können. — Verff. liefern einen bemerkenswerten Beitrag zu dieser interessanten 
Frage, indem sie gewisse hinreichende Bedingungen angeben, unter denen die reelle 


N 
Bestimmung der fraglichen Größen möglich ist. Ist die Form Dr 
,k=0 
definit, so zeigen sie, daß die Gleichung A4„(L)=0 mindestens eine positive Wurzel hat. 
Ist A die größte positive Wurzel und A„_,(4) = 0, so haben die Funktionen A,(z; A) 
und A„(2; —A) je n einfache Wurzeln, die einander trennen und die &,- bzw. ß,-Werte 
liefern. Eine ähnliche Regel gilt, wenn A„_,(A)=0. G@.Szegö (St. Louis, Mo.). 

Sehmidt, Robert: Die allgemeine Newtonsche Quadraturformel und Quadratur- 
formeln für Stieltjesintegrale. J. reine angew. Math. 173, 52—59 (1935). 

Verf. gibt einen neuen Beweis für das folgende zentrale Resultat des Buches von 
Kowalewski: Interpolation und genäherte Quadratur (1932, 78): Zu gegebenen 
Stellen a, <a, < --- <a, gehört ein eindeutig bestimmtes System von Konstanten I, 
und eine eindeutig bestimmte stetige Funktion N (x), so daß für alle Funktionen f(x), 
die samt ihren (n + 1)-ten Ableitungen in a,,a, sämtlich R-integrierbar sind, 


Fra)dz = 31, fa) + [Ne ft Va) de 
do v=0 do 


gilt. Weiterhin wird eine Verallgemeinerung vom gleichen Typus für Stieltjessche 
An 

Integrale j f(x) dy(z) gegeben. Schließlich wird ebenfalls für Stieltjessche Integrale 
do 
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eine Formel aufgestellt, deren rechte Seite, abgesehen vom Integralgliede, den Typı 


n n Ay 
Dia) + [ Ha)de 
ed a @. Szegö (St. Louis, Mo.). 
Hardy, G. H.: The resultant of two Fourier kernels. Proc. Cambridge Philos. Soc 
31, 1-6 (1935). Ds 
Let W be the class of functions satisfying the set of conditions 


hat. 


z-!f(z)EL, in‘(0, 00); [Haz) f(b2) «de —= min(a,b), 
ö 


introduced by Watson in his recent work on the theory of general transforms [Proc 
London Math. Soc., II. s. 35, 156—199 (1933); this Zbl. 7, 64]. It is shown that if Xi 
and Z,€ W then also M, € W where M, is defined by 


“ Kt) Lilat 
Imamay - (= Ye 
0) 0) 


In case K,,L,, M, are integrals of K, L, M respectively, then K, L, M are “Fourie> 
kernels”, and, with a suitable interpretation of the integral sign, M (2) = 1 K (et) L(t)d 


ö 
Thus if M is called the “resultant” (Faltung) of K and Z it might be stated briefl 
that the resultant of two Fourier kernels is also a Fourier kernel. Numerous examples 
illustrate the general theory. J. D. Tamarkin (Providence, R. I.). 


Bohr, Harald: Un th&or&me general sur P’intögration d’un polynome trigonomötrique. 
C. R. Acad. Sci., Paris 200, 1276—1277 (1935). 
A propos de l’integration des fonctions p - p, l’auteur annonce le resultat suivant; 
particulierement simple et interessant: Soit p(x) un polynome trigonomeötrique: 


N — 
p(z) = D(A,cosA,e + Bu sin 4.2); A, > 0; min{A,} = DE: borne | p(«) | = 
n=1 N <re<t+o 


n=]1l,. 


et soit N 1 F 
Pie&)= u 7, An sinA,„x — B,„cosA,?) 
7 n 


V’integrale de p(x) qui, comme p, n’a pas de terme constant, alors on a: 
M 


Ü etant une constante absolue dont la meilleure valeur est =. J. Favard (Grenoble). 


Delsarte, Jaeques: Application de la th&orie des fonetions moyenne-p£riodiques ä} 
la resolution des &quations de Fredholm-Nörlund. ©. R. Acad. Sci., Paris 200, 371—372? 
(1935). 

Continuation of the author’s previous work [C. R. Acad. Sci., Paris 198, 330-332 
535—537 (1934); this Zbl. 8, 253, 314—315] on the equation 


LFI =[KH@+ HA = pl). 
0 


All functions are supposed to be of bounded variation, K(x) in [0, a], /(z) and p(e) 
in every finite interval. Further K(0 +0). K(a— 0) + 0, and the continuous part 
of K(z) is absolutely continuous. Let a solution be known in (0, a). It is then given 
in (u, %-+-.a), u arbitrary, by 


u & 
(u) nz |1 
tm h ee + [ertpiede + | fer 1) al) 
n 0 0 


9 
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here the A, are the zeros, supposedly simple and +0, of the entire function 
(@) = ö,le*). E. Hille (New Haven, Conn.). 

Delsarte, Jean: Sur un prineipe gön6ral de d&veloppement des fonetions d’une variable 
elle en series de fonetions entieres. CO. R. Acad. Sci., Paris 200, 625—627 (1935). 

The author’s study of mean-periodic functions (see this Zbl. 8, 253, 314—315; 
1d the fol. ref.) has now led him to a general expansion problem formulated in the 
resent note. Let AD BDC be linear sets of functions in (0, a). Let Df be a linear 
verator in B, Öf a linear functional in A. Let j(z) be an entire function. Further, 
) 3(Ax) € B for every complex A; (II) Dj(Ax) = »(A) j(Ax), where $ (A) is differen- 
able; (III) [j(Ax) — j(ur)]/[p(A) — P(u)] EC, in particular, k(A, x), the derivative 
-j(Ax) with respect to p(A), is in C; (IV) for all A and all f(x) € A the equation 

Dig(@)] = P(A) g(e) + Fe) (1) 

15 a unique solution in C; (V) the entire function 


A(A) = ölj(Ar)] 


18 infinitely many zeros A],Ag,...,An,.. ., its derivative B(A) with respect to (A) 
ölk(A, x)] #0 for A=A,„. Finally, put ö[g(x)] = I;[f(x)], where g(x) is the solution 
(1), and put 4 = 1,lf(@))/B@,). 


hen the expansion problem is the following. I£ f(xz)E A and ölf(x)] = 0, is there 

ıy relation between f(x) and the formal series I) A,;j(A;x) summed over all zeros of 

(4)? In the mean-periodic case the series converges and represents the function. 
E. Hille (New Haven, Conn.). 

Delsarte, Jean: Sur l’applieation d’un prineipe general de d&veloppement des fonetions 
une variable, aux series de fonetions de Bessel. C. R. Acad. Sci., Paris 200, 1084 
s 1086 (1935). 

Continuation of C.R. Acad. Sci., Paris 200, 625—627. See the prec. ref. for 
-oblem and notation. The method isnow applied to expansions in Bessel functions. 
he function classes A, B, C are defined as follows. A is the class of functions of bounded 
ırlation in (0, R). Bis the sub-class of A having first and second order derivatives with 


(0) =0, C is the sub-class of B with /(0)=0. The linear operator Dis D[j]=f"+ = 1% 


he entire function j(z) is /,(z) = J,(iz) which satisfies the required conditions. Further 
z 
9(2) = [IK (Au) I,(Az) — K,(Aa) Iy(Au)]u fu) du, 
ö 


ıd the functional Öf is R 
öt=/[EK(E)HOdE, 
ö 


here K(£) is of bounded variation in (0, R). The entire function 
. R 
AA) = [ER(E)I,(AE)dE 
ö 


even and its zeros cluster in the direction of the imaginary axis. Let EEE 
» the zeros with non-negative imaginary part, |A,|< |A,;ı|- Finally put 


5 
ur] = [IKo(Au) I,(A8) — Ko(AS) Io(Au)]uflu)dur. 
0 


hen the series 2 5 
LANG) ACT) 


n 
n=1 


inverges to the sum $ [f(x + 0) + f(x — 0)] in (0, R) for every f(x) in A such that 
{= 0. The Fourier-Bessel series corresponds to K (£)=1. The method can also 
» applied to obtain series in Bessel functions of higher order. E. Hille. 
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Differentialgleichungen: | 

Pasquier, 3.: La transformation de Legendre et les intögrales singulieres de !’&quati 
de Lagrange. Bull. math. Fac. Sci. et grandes Beoles 1, 193—200 (1935). 

L’auteur reprend l’&tude de l’&quation de Lagrange faite par Antoine dans 
möme recueil [1, 70—74 (1934); ce Zbl. 10, 259]. La transformation de Legend) 
fait correspondre aux solutions singulieres de cette &quation des integrales de I 
(001 d’6l&ments dont le support est un point), done toute solution singuliere est 
droite. Or, le support ponctuel d’une integrale de Lie &tant un point singulier | 
l’&quation differentielle, il correspond & V’integrale singuliere de l’&quation initiale 
naud & tangentes distinetes; la discussion des autres points singuliers de l’equats 
transformee donne une caracterisation complete des droites integrales non singulie: 
d’une @quation de Lagrange. W. Stepanoff (Moscou)] 

David, Erwin: Topologisehe Fragen der Differentialgeometrie LXI. Über die Bestii 
mung von Pfaffschen Formen mit vorgegebenen Ableitungsgleichungen. Math. Z. 
110-126 (1935). 

Es seien c(&}, &, %) (i,s = 1, 2,3) analytische Funktionen der drei unabhä 
gigen Veränderlichen x. Unter welchen Bedingungen gibt es drei unabhängige Pfaffsc4 
Formen w, in den x, welche die Gleichungen do, =D; [0;41®:42] (8, = ®1,®; — 
befriedigen ? Diese Frage wird vollständig gelöst. Es zeigt sich, daß es in erster Re: 
auf die Ränge der beiden Matrices 


IN ,(00.:07,, Oce uz., 064003, 00.20M,. 20,00. VOR re 
=iialch — ah)» 

und M,, welche letztere aus M, durch Weglassen der letzten Spalte entsteht, ankomni 
Nur dann, wenn die Ränge gleich (= r) sind, können Lösungen w, existieren. Die 
Bedingung ist im Falle r = 0,1 auch hinreichend. Ist aber r = 2, 3, so ist dies nic 
der Fall und, ob Lösungen existieren oder nicht, hängt für r = 2 nur noch von 
Anzahl der analytisch unabhängigen unter den Funktionen ci, für r=3 aber a 
noch von weiteren, übrigens leicht erkennbaren Umständen ab. O. Boruvka (Brno). 
Tonolo, Angelo: Integrazione eon quadrature di un partieolare sistema di equazie 

a derivate parziali di prim’ ordine. Atti Ist. Veneto Sci. etc. 94, 1—8 (1935). 
In dem System 


3 3 
En — Yiansı, m _ Irpe: er 
alu a ie, 2, 
i,3=1 I,j= 
(h) h x x 
7 (h) . 1 . et Be) ya @ (h ıl+ » ; 
seien a), , bi; Konstante für die mit cd} = Da bP,, 45. = Da, b® gilt: 1. di}, = & 
/ 3 i=1 3 =i 
re Br So a : a j 
or ern 2. Die Kormien Denn und Det, &n,n, sind für jedes niet 
ris=1 hris=1 


gleichzeitig verschwindende Tripel &,, &,, &, positiv definit hinsichtlich der n. F 
solche Systeme wird das Cauchy-Kowalewskische Anfangswertproblem mit Hilfe &i 
Herglotzschen Methode explizit gelöst. Rellich (Marburg, Lahn). 
Schwalbe, Friedrich: Untersuehungen zur Theorie der partiellen Differentis 
gleichungen 2. Ordnung vom elliptischen Typus. Leipzig: Diss. 1934. 49 S. u. 3 Akt 
Im Anschluß an L. Lichtenstein wird das erste und zweite Randwertproble 

für die elliptische Differentialgleichung 
Au+aw, +bu +cw+du=[/ 
behandelt, deren Koeffizienten im Innern und auf dem Rande des zugrunde gelegt! 
Gebietes Singularitäten (punktförmige und linienförmige) besitzen. Als Gebiet wii 
durchwegs die Einheitskugel X mit dem Rand O gewählt, doch gelten die Resultate auı 
für beliebig analytisch berandete Gebiete. Die zugelassenen Singularitäten sind folge: 
der Art: Es seien {l;, m;,n;! die Koordinaten endlich vieler Punkte, die m X +- 
beliebig, aber nicht auf der x-Achse liegen; Na (ki — 2) + lm — y)E + lm, — 2: 
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»=%+2°. Mt0O<o,<1,0<a<1lsei dann 


R Em 1 1 1 
a= I —, %(2,%,2), = DI de, v2), = N, G(8,Y,2); 


5 li = : 
i Den Ä lz P lz 


ni N Karl 
d re hy), [= > ram h@,y2), 
CE 


P ix %o ij iz CC 

obei die Funktionen a,;, b,, c;, d;, fi in K+C beschränkt sind und in K einer 
ölderbedingung genügen. Für gewisse Betrachtungen müssen darüber hinaus a,, b; 
in K + stetige Ableitungen erster Ordnung besitzen. — Die Randwertprobleme 
erden auf Integralgleichungsprobleme zurückgeführt, deren Kern durch viermalige 
eration der Fredholmschen Theorie zugänglich gemacht wird (vgl. dies. Zbl. 4, 297 
‚ichtenstein)). Rellich (Marburg, Lahn). 

Johnson jr., L. H.: The Cauchy problem for Laplace’s equation in three dimensions. 
mer. Math. Monthly 42, 65—74 (1935). 


Between the functions v(z, y,z) and ae (2, 9,2) continuous for a neighborhood 
> 0 of a portion o of the x, y plane, with du =0, the following relation holds on 


Ö TER: 
— 0: subtract from Er the normal derivative of the harmonic function defined by 


oisson’s integral for boundary values which, on o, coineide with u(z, y, 0), the result 
ust be analytic in x and y; conversely, this condition is sufficient for the existence 
_u(x, y,z) assuming given initial data on z=0 (if these have continuous second 
rivatives!). Hans Lewy (Providence, R.1.). 
Winants, Marcel: Rösolution d’un probleme ä trois eourbes pour certaines &quations 
perboliques du second ordre. Bull. Sci. math., II. s. 59, 67—72 (1935). 
Es handelt sich um das Problem, eine Lösung 2(z, y) der Gleichung s = f(x, y, 2) 
ı finden, für die z(2,0) =z(0, x) und z(z, x) = einer gegebenen Funktion Z(x) ist. 
er Existenzbeweis wird durch Umbildung der Differentialgleichung mit den Neben- 
dingungen in Integralform und Anwendung der Methode der sukzessiven Appro- 
mationen durchgeführt. @. Cimmino (Napoli). 
Buzano, P.: Sistemi di due equazioni di Laplace per una funzione di tre variabili 
loro varietä rappresentative. Atti Accad. naz. Lincei, Rend., VI. s. 21, 6—11 (1935). 
Die Terracinische Methode adjungiert der Laplaceschen Gleichung 


6 


3 
2x 0x 
3 RI 5 > lliere +4 —=0 (e = c(u)) (1) 
1 1 


e quadratischen Formen D’c,,;0;0;. Die Diskussion dieser Formen zeigt, daß es 
nau acht wesentlich verschiedene Typen der Gleichung (1) gibt. Der Verf. verein- 
cht sechs von diesen acht Typen, die noch nicht gründlich untersucht worden sind, 
\d diskutiert insbesondere den Fall, der zu einem Kegelschnittbüschel D'c7:,0;0; = 0 
urch 4 verschiedene Basispunkte) führt. Es zeigt sich z. B., daß in diesem Falle die 
bbildung-V, vier Systeme von Flächen besitzt, welche analoge projektive Eigenschaf- 
n haben. Diese Eigenschaften werden in der Arbeit aufgezählt und die Beweisführung 
eser Behauptungen kurz skizziert. Hlavaty (Praha). 

Peretti, G.: Gruppi di onde assoeiati a seiami di elettroni. Atti Accad. naz. Lincei, 
end., VI. s. 20, 411—416 (1934). 

The author considers the motion of a swarm of electrons of charge e in a uniform 
ld of intensity k. If E=hv is the total energy and r— a — hvt where a is the 
aupertian action and i the time the differential equation for the characteristic 
rieties is 2 2 

(5) + (5) — 2kemy + 2hmv. 
solution i8 gpem[r — An — hrt] = (Akemy + 2hmv — AB}. 
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Equations are obtained for group surfaces and group lines by using the theory develo; 
by B. Finzi [Atti Accad. naz. Lincei, Rend., VI. s. 17, 460-464 (1933); this zb 
62 (1933)]- H. Bateman (Pasadena) 

Howland, R. €. J., and R. €. Knight: Periodie solutions of the harmonie and| 
harmonie equations. (Cambridge, England, 3.—9. VII. 1934.) Proc. 4. internat. Con 
appl. Mech., 192—193 (1935). 

Functions 8,, T,, U, V„ periodie in x with poles at (pb,0) are obtained. 
summing respectively the quantities 7,” cosnd,, r,"sinnd,, a cosnd,, r, "sina 
over all integral values of p, (r,, 0,) being polar co-ordinates referred to (pb, 0) as pw 
S,, T, are harmonic while U,, V„ are biharmonic. These functions are used to bu 
up harmoniec or biharmoniec functions satisfying given conditions on the circle r = 
and hence satisfying identical conditions on all the eircles »„—a. Problems sol 
in this way include (I) potential of a row of cylinders (II) flow of a stream past a ı 
of cylinders (III) stress distributions in a plate with a row of holes. The methoc 
extended to three dimensions. H. Bateman (Pasadena) 

Hostinsky, B.: Une &quation fonctionnelle relative au probleme de Dirichlet. Pr 
mat.-fiz. 42, 49—53 (1935). 

Soit S, une famille de surfaces ferme&es et convexes qui enveloppent le poini 
de telle sorte que la surface ,, est toute entire contenue & l’interieur de la surface : 
sity<t. Soit G,(A, B) la foncetion de Green qui correspond & la surface $,. P! 
chaque fonction harmonique u(A) on a alors en tout point A situe & l’interieur de 


En supposant que les points M, et M, sont situes sur les surfaces S,, S,,, bı 
on obtient aisement pour t, <t<t;: 
0G,(M,, M;) = 0G,(M,, M) 0@,(M, M,) 
Ony, Ony Ony, 


don . 
St 

La derivee normale de la fonction de Green satisfait ainsi & une equation integrale 

analogue a l’equation de Smoluchowski-Chapman: 


b 
Ö(z, y,t,,t) = /9@2, t,t) D(z, y,t,t,) dz. 


On peut obtenir quelques solutions de l’equation (1) par la methode d’integrat: 
d’une transformation fonctionnelle — la methode appliquee par l’auteur dans « 
travaux anterieurs & l’&quation (2). 4A. Kolmogoroff (Moskau)) 

Dive, Pierre: Couronnes ä potentiel logarithmique constant et relations intögr 
earaeteristiques de Pellipse. C. R. Acad. Sci., Paris 200, 716—718 (1935). 

Let C,,C, be elosed curves without double points, of which O, lies interior to 4 
Let 5 be the finite domain bounded by O, and C,, and let D be the interior of C,. U 
author first notes that the potential funetion 

y@)=/flogl/]2—w|dS, 
S 

where x is a point on the element of integration dS, is constant in D if 


me = eds, Na 132, Sog 


for some 2, in D, and only if, (1) holds for every 2, in D. He thus concludes that ı 
holds for every z, in D if C,, O, are ellipses homothetic with respect to their cent; 
The relationship between y and the 9, is obtained through the expansion of y 
at 2,. Turning then to the case that O, is a cirele with center at z—= 0, expandi 


yı(@) = /[flogl/|a — x]d8 
S+0,+D 
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a series of the form & 
Yıl?) = 9,0 + 9,0% 4 0,1% + Q,,00° + ,12Y + a,2y2 + DI Ra" gn(O)/n) , 


here the a,,, are constants, z= © +iy and R denotes the real Ed, and applying 
ertain of his previous results, he proves in this case that, if BR LO) EL DE Ne: RN 
hen O, is an ellipse. The converse is also noted. @ergen (Rochester). 
Vasilesco, Florin: Sur la eontinuit6 du potentiel ä travers les masses, et la dömon- 
tration d’un lemme de Kellogg. ©. R. Acad. Sei., Paris 200, 1173—1174 (1935). 

Sehr einfacher Beweis des folgenden Lemmas: Es sei Z eine beschränkte perfekte 
enge, w(e) eine nichtnegative absolut additive Mengenfunktion auf E und V das 
durch Stieltjesintegrale definierte) Potential mit w(e) als Belegungsfunktion. Dann 
t V in allen Punkten von Z stetig, in denen es als Funktion auf E stetig ist; ferner: 
enn V beschränkt ist, so ist die Menge der Stetigkeitspunkte auf Z dicht. — Dies 
emma gestattet gewisse Vereinfachungen bei einigen Beweisen, insbesondere beim 
zistenzbeweis für reguläre Punkte auf Mengen positiver Kapazität. W. Feller. 

Tiehonov, A.: Th&or&mes d’unieit6 pour P’&quation de la ehaleur. ©. R. Acad. Sci. 
RSS 1, 294—297 u. franz. Text 297—300 (1935) [Russisch]. 

Ohne Ausführung der Beweise werden Probleme der folgenden Art behandelt: 
ann ist die Lösung der ersten Randwertaufgabe der linearen Wärmeleitungsgleichung 
ür die unendliche Gerade eindeutig, wann läßt sich die Lösung durch das Poissonsche 
ntegral darstellen, wann stellt das Poissonsche Integral eine Lösung dar? Entspre- 
hende Probleme werden für die Halbgerade behandelt. Zum Schluß werden noch 
ndere Randwertaufgaben der linearen Wärmeleitungsgleichung bezüglich der Ein- 
eutigkeit ihrer Lösung untersucht. E. Rothe (Breslau). 
 Siddigi, M. Raziuddin: On the generalised equation of heat-eonduetion. Indian J. 
Physics a. Proc. Indian Assoc. Sci. 9, 299—310 (1935). 

Verf. beschäftigt sich mit der nichtlinearen Randwertaufgabe: 


ö ö U 
ee 


J=-0füre=0unde=rund = f(x) fürt=0. Dabei sind p > 0 und f gegebene 
Funktionen. Verf. löst die Aufgabe, indem er U als Reihe nach den entsprechenden 
Sturm-Liouvilleschen Eigenfunktionen mit von it abhängigen Koeffizienten ansetzt. 
für diese Koeffizienten erhält er ein unendliches System von nichtlinearen Integral- 
leichungen, welches durch sukzessive Approximationen gelöst wird. Der Eindeutig- 
reitsbeweis wird ebenfalls erbracht. — Im wesentlichen die gleiche Methode hat Verf. 
jereits in einer früheren Arbeit [J. Indian Math. Soc. 20, 226—235 (1934); dies. Zbl. 9, 


57] zur Behandlung der Gleichung AU — ei 


PrTz 
spezielle Funktionen: J 
"Watson, 6. N.: Ramanujan’s continued fraetion. Proc. Cambridge Philos. Soc. 31, 
—17 (1935). 
This paper gives a proof of the following theorem from the celebrated note-book 
f Ramanujan. Denote by P,Q resp. the following products of 8 T-functions each: 


p= ref), g=ur(etPsrzetetn 


— U? (q konstant) angewandt. 
E. Rothe (Breslau). 


9, 2or 4 minus signs, 1 or 3 minus signs in the arguments of each factor in P,Q resp.). 
'hen, if one of the numbers ß,y, ö,e is equal + n, n-positive integer, say, ce=n: 
M„(&,ß,Y>6) _ P+Q _ Nu(& B»7>d) (1) 
0,(&,ß,7>9)  (P- Q):8aßyön D„(&,ß, 7») 
— n-th convergent of the continued fraction 
a 


++ (2) 
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a, = 64 (02 — m?) (B? — mE) (y2 — m?) (° — mE) (m? — m?) , | 
2 2 23 2 
Dn= (Am+1)|2(& ++ yi+öt ni) (2m +2m+ Dr” en . 


The expressions M„,C„, N„,D, in (1) are polynomials in &, ß,y, 6, and the pıe 
is reduced to showing that M,„D,— C,„N„= 0, and is accomplished by induct# 
on n, making use of certain properties of continued fractions related to (2). — 
author gives further two limiting cases of the preceding theorem: a) dividing b 
sides of Ramanujan’s formula by & and letting e>0, b) puttng a=z+e& 
letting &> oo. — The paper closes with a generalization of the above contin 


fraction for an expression resembling somewhat above, where in place of 


I-funcetion we have the function 2 
G(&) = 1: Il — zg?r+1). ((a|l<: 
m=0 


J. Shohat (Philadelphia)... 

Malurkar, S. L.: Continued fraetions assoeiated with ellipsoidal wave-funetio 
Indian J. Physics a. Proc. Indian Assoc. Sci. 9, 251—254 (1935). 

Verf. betrachtet die Lameschen Wellenfunktionen des dreiachsigen Ellipsoic 
deren allgemeine Form er in einer früheren Arbeit erstmalig abgeleitet hat (die 
Zbl. 10, 114). Er zeigt in vorliegender Arbeit, daß die Koeffizienten der Reih 
entwicklungen, welche hierbei auftreten, durch Kettenbrüche berechnet werden könn 

M.J.O. Strutt (Eindhoven). 

Bateman, H., and S. O0. Rice: Some expansions assoeiated with Bessel funetions. Pr 
Nat. Acad. Sei. U. 8. A. 21, 173—179 (1935). 

The first part of this paper is devoted to a proof of the formula 


J.(u) u J,(w) U = DAR Vn 
where ”=<s 
_ (1% (r+2n) HO(r+n—]) 
— 22n-3 I(a+n)I(c+n)n!’ 
VE 1 Fn4onle) Dir[areten(d — ajpet2n], 


andr=a+c+3, u=za, v=z(l— 2). The expansion is obtained by mear 
of differential equations, and an independent proof is given which is based upon contou 
integrals of the Pochhammer type. In the second part of the paper some generati 
functions for Bessel functions of non-integral order are given. One formula of thı 
type is 
& 3 B(v+n,e) 
IIutean u)sn?’"lIucen?e-ludnltrudu mu 2 JSun(2)3 
. W. N. Bailey (Manchester). 
Riee, S. 0.: On eontour integrals for the produet of two Bessel funetions. Quart. J 
Math., Oxford Ser. 6, 52—64 (1935). 
Contour integrals are given representing the product of two Bessel functions, an» 
are applied to obtain new results. One of these integrals is 


un 
Ju(a) Ju) = SG, [MIN Tat, 


 2ni, 
where L 


An 


and L is any contour which can be deformed into the straight line joining 3 — vo 
and 3 + oo without passing over the points *=0 and t=1. Another fundamenta 
integral for J,(a) J,(b) is of the Pochhammer type. The second part of the paper i 
devoted to a study of the Weber-Schafheitlin integral and its generalization. It i 


+7 
oved that the integral 


oo 


u J, (au) J,(bu) I.(u) du 


m be expressed in terms of Appell’s function F,, and that in particular, when 4 = 0, 
e integral is expressible in terms of ordinary hypergeometric funetions. In the third 
ırt of the paper a series is obtained for the product J „(2%) J,(2 — 2%). The last 
rt deals with a class of functions having the property that the product of two of them 
ay be represented by an integral involving a third. W.N. Bailey (Manchester). 

Airey, J. R.: Bessel funetions of nearly equal order and argument. Philos. Mag., 
II. s. 19, 230—235 (1935). 

Diese Arbeit enthält Formeln für die Berechnung obiger Besselschen Funktionen, 
obei insbesondere auf die kürzlich erschienene Arbeit von Fritz Emde und Rudolf 
‚ühle hingewiesen wird. Darauf Tafeln für das Argument 1 und ÖOrdnungszahlen 
on 0—2, mit 0,1 ansteigend, für das Argument 2 und Ordnungszahlen von 1-3, 
venfalls mit 0,1 ansteigend, usw. bis zum Argument 20 und Ordnungszahlen von 19 
is 21. Es handelt sich durchweg um Besselsche Funktionen erster Art (vgl. dies. 


bl. 8, 259 [Emde u. Rühle)). M. J.O. Strutt (Eindhoven). 
Airey, J. R.: The Bessel funetion derivatives - -J,(&) and Sn -J,(&). Philos. 
fag., VII. s. 19, 236243 (1935). v Or 


Es handelt sich hier um die Berechnung der obengenannten Ableitungen insbesondere 
ir nicht ganze Ordnungszahlen. Für ganze Ordnungszahlen hat Verf. bereits früher 
iese Ableitungen tabuliert, insbesondere für die Ordnungen O0 und 1, wodurch die 
bleitungen der anderen Besselschen Funktionen ganzer Ordnung mit Hilfe der be- 
annten Rekursionsformeln für diese Funktionen leicht berechenbar sind. Für halbe 
rdnungszahlen werden Formeln von Schafheitlin herangezogen. Aus den genannten 
ällen werden durch Interpolation die Differentialquotienten für die übrigen Ord- 
ungszahlen, mit 0,1 ansteigend, von 0—21 berechnet. M. J.O. Strutt (Eindhoven). 

Airey, J. R.: Toroidal funetions and the eomplete elliptie integrals. Philos. Mag., 
1.s. 19, 177—188 (1935). 

Die Toroidfunktionen sind bekanntlich im wesentlichen Ableitungen der Legendre- 
;hen Funktionen, deren Ordnungszahl die Hälfte einer ungeraden Zahl ist. Es handelt 
ch hier um die numerische Berechnung dieser Legendreschen Funktionen, wobei 
on der bekannten Integraldarstellung dieser Funktionen erster und zweiter Art aus- 
egangen wird. Diese Integrale werden auf vollständige elliptische Integrale erster 
nd zweiter Art zurückgeführt. Diese elliptischen Integrale werden tabellarisch an- 
egeben für Werte des Quadrats des komplementären Modulus von 0,00001—0,170. 
| M. J.O. Strutt (Eindhoven). 
Mahler, Kurt: On the division-values of Weierstrass’s @-funetion. Quart. J. Math., 
xford Ser. 6, 74-77 (1935). 

If, and g, are rational numbers with 95 — 2795 + Oand w, &’ are the fundamental 
eriods of Weierstrass’s function p(u) = P(u/g2, 93) = P (u; ®, @'), it is known that 
| ho+hw 

r 


he division-values o( (where n +0,h,h’ are integers) are algebraic 


umbers. The author gives a simple method for finding all those division-values 
hhich are rational numbers, and shows that their number is finite. Example: when 
‚= 4, 9 —=0, there are no rational division values other than p(4o), (40), 
(do +40). J. F. Koksma (Amsterdam). 
Bell, E. T.: Ternary arithmetical identities. Bull. Amer. Math. Soc. 41,85—91 (1935). 
Die vom Verf. in zahlreichen Arbeiten angewandte Methode der „Paraphrase“ 
efert zu jeder Identität zwischen elliptischen Thetafunktionen eine oder mehrere 
it ihr äquivalente Identitäten zwischen Funktionen ganzzahliger Variabler. In dem 
jestreben, eine vollständige Liste der arithmetischen Identitäten zu gewinnen, die 
quivalent sind zu den Additionstheoremen für die Thetas und zu den Transformationen 
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1. und 2. Ordn. und die überdies in den Thetas und gewissen doppeltperiodischen F 
tionen 2. Art bilinear sind, paraphrasiert Verf. in der vorliegenden Arbeit vier passd 
gewählte Thetaformeln. Die zu den nicht behandelten Thetaformeln gehörigen arı 
metischen Äquivalente ergeben sich aus den ausgerechneten durch triviale Transit 
mationen. Bessel-Hagen (Bonn)| 
Maier, Wilhelm: Transformation der kubischen Thetafunktion. Math. Ann. 1: 
183—196 (1955). 
Verf. betrachtet die für komplexe x und y mit Jmy> 0 und reelle z gebild 
+ zul +m 4 


„kubische Thetareihe“ #(z, y) = 6(z, Y, 2) > e s) , welche ersichtl. 


die folgenden fünf Eigenschaften aufweist: 1. Es gibt eine Stelle (y, 2), in deren 
gebung 4(z, y) eine analytische Funktion von z, y für alle komplexen z ist: 2. 0(2+1 


2ri Ef 
= a, y); 3. 02.(2, y) = ti d,(o, y); 4. O0, y)=e er a ats, y+22 
5. lm 9(0,9) =1. Verf. zeigt zunächst, daß 0(z, y) durch diese 5 Eigenschaft 
>+% . ß 
nen bestimmt ist. Er untersucht ferner die Tragweite der einzelnen Eigenschaft 
und findet für z + 0 eine Lösungenmenge von 1. und 4. in Gestalt der Funktiorı 
1) 
ay)=e ber Be) gldsz vu. 
wo g=g(v) eine ganze transzendente Funktion von v bezeichnet. 3. hat für z(z, y)‘ 


Tatsache zur Folge, daß g(v) der linearen Differentialgleichung g” (v) — ar v-g(v) 


(z fest) genügt, die wiederum durch eine in Gestalt eines komplexen Integrals gegebe 
spezielle ganze Funktion g(v) erfüllt wird. Deren aus dieser Gestalt zu entnehmen« 
asymptotisches Verhalten zusammen mit der Differentialgleichung ergibt eine D) 
stellung des so gewonnenen speziellen z(x, y) durch die Hankelsche Funktion 
und nun zeigt sich auf Grund der asymptotischen Eigenschaften von H;, daß 


+89 
0*(2,y) = Const D r(x + k, y) 
k=-0 


bei geeigneter Wahl der Konstanten alle 5 Eigenschaften besitzt, also mit 6(z,, 
zusammenfällt. Diese Formel ist das Analogon der Transformationsformel der el 
tischen Thetafunktion; sie besagt gleichzeitig, daß H; mit dem Airyschen Integ? 
durch die Fouriersche Umkehrformel zusammenhängt. Die Funktion A, kann, v 
weiter gezeigt wird, durch Grenzübergang aus der kubischen Thetafunktion gewonm 
werden. Umgekehrt liefert H; Näherungsaussagen für das Verhalten von 9(z, y, 
bei Annäherung an die singulären Mannigfaltigkeiten my = O undz = 0. — Die Arbıl 
enthält zahlreiche kleine Schreib- oder Druckfehler. Petersson (Hamburg). 
Meynieux, Robert: Sur des &quations fonetionnelles exprimant des thsoremi 
#’addition, et d’autres plus gönerales. C. R. Acad. Sci., Paris 200, 892—894 (1938 
Es wird durch Modifikation einer von Montel herrührenden Methode bewiese 
daß alle gewissen allgemeinen Bedingungen genügenden stetigen Funktionen, welcı 
analytischen Relationen genügen, selbst wenigstens stückweise analytisch sind. D] 
durch wird eine bemerkenswerte Verallgemeinerung gewisser zuerst vom Ref. [C.. 
Acad. Sci., Paris 193 (1931) u. dies. Zbl. 3, 63] bewiesenen Sätze gefunden, wona: 
es möglich ist, Systeme von stetigen Funktionen mit einem verallgemeinerten alsı 
braischen Additionstheorem algebraisch durch abelsche Funktionen darzustellen. 
Myrberg (Helsinki).. 


In 
Mi 


Funktionentheorie: 


Bermant, A., et M. Lavrentjev: Sur les eonstantes absolues analogues ä la constam 
de M. A. Bloch. ©. R. Acad. Sci. URSS 1, 279-282 u. franz. Text 282-284 (193 
[Russisch]. 


Es handelt sich um die Klasse % der für |2| <1 regulären Funktionen w— t 
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24+432”++--. C(R, &,g) bedeute irgendeinen im Kreise |w| < R gelegenen offenen 
nzentrischen Kreisringsektor der Öffnung & und des Radienverhältnisses g. — Verf. 
weist für gegebenes O<a<r, q>1 die Existenz einer absoluten Konstante 
(&,q)>0, so daß der Wertevorrat jeder Funktion aus % einen Sektor C (V,&,g) 
thält. Die Zahl Y(x,g) wird mit Hilfe elliptischer Modulfunktionen bestimmt. 
er Beweis benutzt, wie bei diesem Problemkreis üblich, das Lindelöfsche Majoranten- 
inzip, und zwar im wesentlichen in der Form des Landauschen Satzes. Rogosinsk:. 
Pfluger, A.: Über numerische Schranken im Sehottkyschen Satz. Comment. math. 
lv. 7, 159—170 (1935). 
Als bisher genauestes Ergebnis in dieser Richtung erhält Verf. für im Kreise 2]<1 
guläres und von O und 1 verschiedenes f(z) die Abschätzung 
Ya] <4+9+092:9—- )<%c:9, c— max (1,1g 1/0). »[|E1-#<1T, 
s der sich ableiten lassen die Abschätzungen von (1) Landau in Bohr und Landau, 
ött. Nachr. 1910, 321; (2) Valiron, Bull. Sci. math. 62 (1927); (3) Ostrowski, 
tudien über den Schottkyschen Satz, 8.8. Basel 1931 (dies. Zbl. 3, 211); (1) und (2) 
it 30 bzw. e!! als Wert der unbekannten Konstanten. Verwandt wird eine Kombi- 
ation der Methoden von (1) und (3), vgl. auch Ostrowski, Comment. math. helv. 
‚ 55—87 (1933), dies. Zbl. 5, 251. : Th. Motzkin (Jerusalem). 
Caceioppoli, Renato: Le funzioni monogene generalizzate definite mediante integrali 
oppi di Cauchy. Rend. Semin. mat. Univ. Padova 5, 122—147 (1934). 
A la fin de son livre sur les fonctions monog£enes (Paris 1917) M. Borel a indique 
ue l’integrale D(E,n)d&dn 1 
ee (M 
tendue a tout le plan, et supposee absolument convergente, definit une fonction f(z) 
je la variable complexe z= x + iy, qui est monogene (c. & d. admet une derivee 
ınique) en tout point ou ® = 0; cela Etant, il s’est demand& quelles sont les conditions 
‚, imposer & ®, pour que f(z) soit definie en tous les points d’un continu C, sur lequel 
D=0, par les valeurs qu’elle prend dans le voisinage d’un point quelconque de C. 
Jans le present Memoire l’auteur resoud la question sous forme generale (M. Borel 
‚vait traite le cas oü C se reduit & un segment de droite). — En designant par o la 
listance du point P(z, y) & C, l’auteur montre en premier lieu qu’il suffit que l’on 
it, pour 0 assez petit, loglog[1/®(x, y)] >o?, avec g> 2. Cette condition est 
uffisante quel que soit le continu borne ©. M. Borel avait obtenu dans le cas du 
egment rectiligne la m&me condition avec g> 1. L’auteur se demande quelles sont 
es proprietes de C qui permettent d’abaisser la valeur de g et il montre que !’on peut 
oujours prendre g>d, oüd est „l’ordre dimensionel“ de 0, c. &d. la borne inferieure 
les nombres Ö tels que l’on ait lim S(e)e?”? — 0, S(e) designant l’aire de l’ensemble 


les points P pour lesquels o <e. En particulier, on peut prendre g>1 chaque fois 
jue C' est une courbe rectifiable. — Les resultats precedents subsistent lorsque l’on 
emplace (1) par une integrale de Stieltjes. — Les demonstrations sont basees sur une 
;valuation patiente des acroissements de /(z) le long d’une ligne brisee inserite dans 0. — 
D’auteur donne aussi un exemple qui montre que la condition pr&cedente avec g<Ii 
est plus suffisante, m&me dans le cas d’un segment rectiligne. V. Bernstein. 
Ghermaneseo: Sur les eombinaisons exceptionnelles homogenes de fonetions entieres. 
O. R. Acad. Sci., Paris 200, 1175—1176 (1935). u 
L’a. dit que p fonctions entieres f;(z) admettent une combinaison except. homogene 
orsquil existe des const. u, et des polynomes P,@ tels que Zurhl) = Pe ; il di- 
stingue le cas otı P # 0 (comb. fondamentale) de celui ou P = 0 (comb. primordiale). 
[| @nonce sans d&mons. des prop. concernant les cond. pour qu'il existe une comb. 
fond., et le nombre des comb. fond. possibles; il donne aussi une formulation geom. 
ybtenue en introduisant les points de l’espace & p dimensions dont les coord. sont les 
»oef. u, des comb. except. @. Valiron (Paris). 
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Valiron, Georges: Sur les systemes de fonetions entieres. O. R. Acad. Scı., Parli 
200, 520—523 (1935). 
Rauch, Armand: $ur Pallure des algebroides entieres dans les chemins de determina; 
tion infinie. ©. R. Acad. Sci., Paris 200, 523—525 (1935). 
Valiron, Georges: Sur le nombre des singularites transcendantes des fonetio 
inverses d’une elasse d’algöbroides. ©. R. Acad. Sci., Paris 200, 713—715 (1935). 
Im Anschluß an den Satz von Denjoy-Carleman-Ahlfors über den Zusammen 
hang zwischen der Zahl n der endlichen asymptotischen Werte und der Wachstums 
ordnung o einer ganzen Funktion (0 > n/2) werden entsprechende Aussagen für gleich: 
zeitige Betrachtung mehrerer ganzer Funktionen angegeben; auch der am Schluf 
des Referates über Milloux (dies. Zbl. 8, 75) erläuterte Sachverhalt kann übertrager 
werden. Weiter werden polfreie algebroide Funktionen betrachtet und darauf (nac 
Anwendung obiger Ergebnisse) bemerkt, daß man für sie ähnlich wie bei meromorphe 
Funktionen nicht zu einer völligen Übertragung des Denjoyschen Satzeskommen kann. 
dafür ein Beispiel. — Rauch gibt dann aber doch gewisse Sätze an, die man im Anschluf 
an Milloux (wie oben und 10, 364) gewinnen kann. — In der zweiten Note Valirons 
wird für %k-deutige gebrochene Algebroiden aus der Klasse Tr, f) = O[(logr)” 
gezeigt, daß die von ihnen erzeugte Riemannsche Fläche höchstens k transzendente 
Stellen besitzt. Ullrich (Göttingen). 


Mandelbrojt, Solim: Sur un problöme de M. Carleman. ©. R. Acad. Sci., Paris 200) 
1272—1274 (1935). 

Dans son livre sur les f. quasi-analytiques (Paris 1926, p. 76), Carleman a pose 
cette question: Etant donnees 2 classes CO (m,), C (m/,) de f. quasi-a., & quelles conditions 
(nec. et suf.) sont-elles identiques, c’est-a-dire formees des m&mes f.? [f(x) appart; 
& la classe C(m,) si l’on peut trouver %k tel que |” (x) |<k"m,„; n=1,2,...;a<r=b)) 
Pour traiter ce prob. l’a. introduit la suite rectifiee m, des m,„: les log m, forment | 
suite convexe maximum telle que log m, = log m„. D’apres les r. dus a Ostrowski 
[Acta math. 53 (1929)] et un th. connu sur les f. entieres, pour que CO (m,) soit quasi-a. 
il faut et il suffit que I[m,„]"/* diverge. L’a. montre que, pour que les f. de C(m,) 
appart. & O(m/) il faut que 

lim [m,/m/]!/® < oo. (1) 
Il s’ensuit une cond. nec. pour l'identite de deux classes. L’a. introduit aussi les classe 
completes: une classe est comp. si /(x) p&riodique lui appart. /‘(x)lui appart.: 
la cond. n. et s. pour que O(m,) soit comp. est lim [m, ; ı/m„]!/r < oo. Si O(m/J 
est comp. et si (1) verifiee, toute f. per. appart. & C’(m,) appart. & C(m/). Il en result 
des cond. nec. et s. pour l’identite des f. per. des classes comp. Ceci s’applique & 1 
comp. d’une classe O(m,) avec la classe des f. analytiques. L’a. souligne la dif. entr 
ce dernier prob. et celui de la recherche de cond. n. et s. d’analytieite &tudie par Gana 
pathyIyer (ce Zbl. 10, 309; le ref. remarque que ces cond. qu’on peut appeler normales, 
sont indep. de la theorie des f. quasi-a. et connues, mäöme en se bornant aux veriabı) 
reelles, voir par ex. Valiron, Nouvelles Ann. 1923). L’a. utilise dans ses d&monst. 
la fonction T7’(r) = max. r*/m, d’Ostrowski, la comp. des f. 7(r) pourrait remplace 
celle des suites rectifiees. @. Valiron (Paris). | 

Pflanz, Erwin: Über p-fach symmetrisch schlich i 
ch p y te Funktionen. Math. Z. 40, 72) 

| Stimmt im wesentlichen mit der Diss. des Verf. (Tübingen 1934) überein: vol 
dies. Zbl. 10, 307. G. Er (St. La Mo). 
Nabetani, Kenjirö: Some remarks on a theorem concerning star-shaped represen-- 
tation of an analytie funetion. Proc. Imp. Acad. Jap. 10, 537-540 (1934). 
Im Anschluß an verwandte Aufgaben von Dieudonne, Takahashi und No-- 
shiro fragt Verf. nach dem größten Kreise |z| < r, in welchem die für 2] < 1 reguläre: 
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Tunktion f@)=2 + a,22 + ..., welche die Bedingung 


27% 

Tee R 

5, | eenPap<m 0<e<1 
(0) 


füllt, sternförmig ist. Der Wert von r wird in unrichtiger Form angegeben; doch 
iefert der an sich richtige Gedankengang des Verf. für r die Gleichung 


oo 


D’nero-n man are 1 
(1 — r?)3 ae MENT; 


n=2 
Inter der gleichen Voraussetzung wird auch der ‚„Konvexitätsradius‘ berechnet. 
@. Szegö (St. Louis, Mo.). 

Wolff, Julius: Demonstration d’un th&or&me sur la eonservation des angles dans 
a representation eonforme d’un domaine au voisinage d’un point frontiöre. Akad. 
Wetensch. Amsterdam, Proc. 38, 46-50 (1934). 

Ausführliche Darstellung des Beweises des m ©. R. 200, 42 (1935); dies. Zbl. 10, 
62 angekündigten Satzes. S. Warschawski (New York). 
Wolf, Julius: La representation d’un demi-plan sur un demi-plan & une infinit6 
Pineisions eireulaires. ©. R. Acad. Sci., Paris 200, 630—631 (1935). 
Der folgende Satz wird bewiesen: @ bezeichne das Gebiet, das entsteht, wenn 

IT 


3 A a re | 


nit 7, >00, 6,0 (6, >0) bei n— oo entfernt werden. w = w(z) bilde Rz > 0 
o auf @ ab, daß z= oo dem (in @ allseitig erreichbaren) Randpunkt w = oo ent- 


us der Halbebene Aw > 0 die Kreisbögen |w| = r,, |arg w| > 


pricht. Ist D/6, < oo, so hat w(z) in z = oo eine positive endliche Winkelderivierte. 
n=1 
Jieser Satz verschärft ein Ergebnis von L. Ahlfors, das die gleiche Behauptung aus 


en Annahmen I’ö„< oo und lim +1] erschließt. S. Warschawski. 


Nn>X0 n 

-  KeldyS, M., et M. Lavrentjev: Sur la repr&sentation eonforme. ©. R. Acad. Sci. 
JRSS 1, 85—88 u. franz. Text 87—88 (1935) [Russisch]. 

w= f(z) bilde |2|<1aufein von einer geschlossenen rektifizierbaren Jordankurve J’ 
erandetes Gebiet A ab. Die bei manchen Untersuchungen über das Randverhalten 
nalytischer Funktionen auftretende Frage, ob sich log |/’(z)| in |2| < 1 immer durch 
as Poissonsche Integral mit den fast überall auf |2| = 1 vorhandenen radialen Rand- 
rerten von log |f’(z)| als Belegung darstellen läßt, wird hier in negativem Sinne beant- 
rortet. Es wird ein Beispiel eines Gebietes A angekündigt (ohne Beweis), für das 
38 |’ (z)| sich nicht durch das Poissonsche Integral darstellen läßt und das daneben 
och weitere interessante Eigenschaften hat, wie z. B. folgende: Jedem Bogen y von I’ 
ntspricht bei der Abbildung ein Bogen derselben Länge auf || = 1; andererseits 
ibt es zu beliebigen K>0,6>0ein 09, 0<e<l, ein e> 0 und eine Menge von 
jögen y; auf der Niveaukurve w = f(oe‘), O<=t=2r7, der Gesamtlänge e, derart, 
aß die Gesamtlänge der Bildbögen y} von y; auf |2| = o größer als K |log e |"1=° ist. 
fittels eines Resultats von Smirnov wird gefolgert, daß es einein A reguläre und dort 
urch das (längs I’ erstreckte) Cauchysche Integral darstellbare Funktion F(w) gibt, 
ir die in A: |F(w)| > 1, auf I’ aber fast überall |F(w)| = 1 ist. — Für A bezeichne 
„(w) = w-+ 03w2 + --- +c,w* das (von Julia eingeführte) Polynom, für welches 
[|P,w)| |dw| = Minimum wird (P,(w =w+aw +. + W"). 2= D(w) sei 


ie zu {(w) inverse Funktion, und es sei ®(0) = 0, ®’(0)=1. Dann ist notwendig und 
inreichend, damit in jedem abgeschlossenen Teilbereich von A J„(w) > ®(w) für 
> oo gilt, daß A zur Klasse K, aller Gebiete gehört, für die log f (2)| sich durch 
as: Poissonsche Integral in |z] < 1 darstellen läßt. Gehört A zu K,, so ist die Kon- 
ergenz gleichmäßig in A + !". S. Warschawski (New York). 
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Cecioni, Francesco: Un teorema su aleune funzioni analitiche, relative ai camp 
piani plurieonnessi, usate nella teoria della rappresentazione eonforme. Ann. Scuols 
norm. super. Pisa, II.s. 4, 1—14 (1935). 

A designe un domaine (p + 1) fois connexe. Ses contours L,, L;; ln BO 
composds d’un nombre fini d’ares reguliers. Ay,A1,...A, etant arbitraires, on peut 
construire une fonetion ®(z), determinde & une constante reelle pres, telle que suı 
L, on ait S[®(@)]=A,(h=0,1...). A chaque L, correspond une periode ©, quanı 
tit& designant la variation que subit ® lorsqu’on parcourt Z,. Le theoreme sulvanı 
alieu: Si A et A’, tous deux (p + 1) fois connexes, possedent un contour (exterieur, p. e.. 
commun. $i on peut &tablir une correspondance entre l’ensembles des contours L 
et L), de sorte que pour chaque les points de L/, soient, soit sur L,,, soit dans le domaine 
C,, interieur & L,, tous les autres contours &tant & l’exterieur de O,. Si, enfin, il existe 
deux fonctions ®, correspondant ä& A et A’, ne prenant chacune que deux valeur 
les deux fonctions &tant &gales sur les contours homologues, ainsi que leurs periode 
Dans ces cas les deux domaines A et A’ coincident. Mandelbrojt (Clermont-Ferrand). 


Grötzsch, Herbert: Über Flächensätze der konformen Abbildung. Jber. Deutsc 
Math.-Vereinig. 44, 266—269 (1934). | 

Eine Riemannsche Fläche 7 enthalte den Bereich B und seinen Bildbereich 
bei einer konformen Abbildung. Unter gewissen normierenden Bedingungen soll de 


jenige Bereich B ermittelt werden, der in einer dem Träger 7 eingeprägten euklidischer 
Maßbestimmung den kleinsten Flächeninhalt erhält. Die Aufgabe läßt sich mit Hilfe d 
Flächenstreifenmethode des Verf. [Leipz. Ber. 80 (1928)] behandeln. Die Lösung wird au 
geführt für eine geschlossene elliptische Fläche vom Geschlecht 1 und für die in —1,1, 
punktierte z-Ebene. Dabei wird die Metrik im ersten Falle durch das elliptische Integra 
erster Gattung, im zweiten Falle durch ds = |dlogö| mit z = 5 (e + +) bestimmt 

Ahlfors (Helsingfors). 

Weil, Andr&: Über Matrizenringe auf Riemannschen Flächen und den Rieman 
Rochschen Satz. Abh. math. Semin. Hamburg. Univ. 11, 110—115 (1935). 

Es wird zunächst eine Verallgemeinerung des Riemann-Rochschen Satzes bewiese 
Versteht man unter einem Vektor V auf der Riemannschen Fläche r eines algeb» 
Funktionenkörpers eine Reihe von r Funktionen dieses Körpers, so ist die Anzahl 
der linear-unabhängigen Vektoren V, die überall außer an a vorgegebenen Stelle: 
P,,..., P„ der Fläche endlich bleiben und für die in jedem Punkte P, der Ausdruc 
9.V endlich bleibt, wo 6, eine gegebene nichtsinguläre, an der Stelle P, meromorp 
Matrix bedeutet, gegeben durch 


N=n—r(P—-]1)+o; 


dJ als Zeile zu schreiben. Als Anwendung wird die Anzahl der auf einer Überlagerungs 
fläche U überall endlichen „Differentialvektoren /-ten Grades“ U = U,ds bestimm 
welche beim Herumführen auf einem der geschlossenen Wege $ der ursprünglich 
Fläche rt die Relationen US = M;U 


erfüllen, wobei die M, eine beliebig vorgegebene Darstellung der Gruppe & der Wege 
bilden. Die Überlagerungsfläche U ist dabei die universelle verzweigte Überlagerungs 
fläche mit Verzweigungspunkten C,,...,C, vorgegebener Ordnungen n,,. 
und & ist die zu U gehörige Untergruppe der Fundamentalgruppe der in C,,...,C 
punktierten Fläche t. In dieser Weise werden die Ergebnisse von Chevalle y h 
Weil (Bd. 10 derselben Abh.; dies. Zbl. 9, 160) neu bewiesen. van der Waerden. 


.., 
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Weil, Andre: L’intögrale de Cauchy et les fonetions de plusieurs variables. Math. 
n. 111, 178—182 (1935). 

L’auteur demontre une formule .qu’il avait annoncse dans une Note aux O.R. 
94, 1304 (1932); ce Zbl. 4, 120], et qui generalise , pour n variables complexes, 
formule de Cauchy 1 (fHa)de 


= 5 \ 
I(&o) 2ri) 2 — a, 
theor&me est &nonce explicitement pour n variables; la d&monstration est exposde 
ur 2 variables. Nous donnerons ici l’®nonc& pour 2 variables x et Y%. — On con- 
dere un «poly&dre», c’est-A-dire un domaine de la forme 
) Xı(z, y) E A, (kl, 


s X, etant holomorphes dans un domaine univalent (schlicht) D, et chaque 4; 
»signant un domaine ferme& (limit par des arcs analytiques en nombre fini) situe 
ns le plan de la variable X,. On suppose que les conditions (1) definissent un domaine 
rme A completement interieur A D; plus exactement, on appelle A l’une (ou plusieurs) 
s composantes connexes de l’ensemble defini par (1). On appelle face $; le lieu 
s points de A pour lesquels X, (x, y) appartient & la frontiere de A,, et on suppose 
e chaque aröte o;,, intersection des faces S, et S,, ne contient aucun &l&ment & 
us de 2 dimensions reelles. — Relativement & chaque X;, on suppose qu’on peut 
ouver 2 fonctions Pz(z, Y; &,; Yo)» %x(% Y; %g, Yo), holomorphes en x, Y, %,, y, quand 
»y)ED, (&,, Yo) € D, de fagon que l’on ait identiquement 


Xr(®, y) — Ar(2o, Y0) = (2 — 20) Pr + (y — Yo) 
ette hypothese est verifiee si les X; sont des polynomes ou des fonctions ration.); 
pose alors re 

RULES UGE . 
EN Rene Ru) Per. 450090), 
— Dans ces conditions, et moyennant des conventions d’orientation @videntes: si 
(z, y) est une fonction quelconque, holomorphe dans A, on a 


aa > || pet u 20 90) Mo Wdady= Mao. y) ud, 
(k,D) oxı 
uivant que (2,, %,) est interieur ou exterieur Al. Henri Cartan. 

Cartan, Elie: Sur les domaines bornes homogenes de P’espace de » variables com- 
jexes. Abh. math. Semin. Hamburg. Univ. 11, 116—162 (1935). 

Ce memoire apporte une contribution importante, quoique partielle, a une question 
ifficile et fondamentale concernant la representation pseudo-conforme des 
omaines de l’espace de n=2 variables complexes. Un domaine de cet espace est 
it homogene, s’il admet en lui-möme un groupe pseudo-conforme transitif. Iei, 
1 s’appuyant notamment sur un remarquable theor&me de H. Cartan {suivant lequel 
; plus grand groupe de transformations pseudo-conformes qui lassent invariant un do- 
jaine borne est un groupe de Lie fini et continu [v.H. Cartan, Actualites scient. 
;industr. Nr.198 (1935); ou ce Zbl. 10, 395 (1935)]}, l’a. determine tous les domaines 
ornes homogönes ä deux et trois dimensions complexes (pour brievete, 
a.a omis les details se rapportant & ce dernier cas). Ce sont, dans !’espace de deux 
ariables complexes x, y: 1° ’hypersphere 20 + yy<1, 2° le dieylindre wa <1, 
%< 1; dans l’espace de trois variables complexes x, y, z: d= l’hypersphere 2 + yU 
-22 <1, 2° le trieylindre 2 <1, yy<l, 22<I1, 3° le produit topologique du 
srcle 22 <1 et de l’hypersphere yy +22 <1, 4° un domaine borne @quivalent 
u domaine non borne defini par V’inggalite 2, > Ya} + 3%, oü Ion a pose = 2, tim, 

= y, +iyg,2 = 2, + i2g. — Tous ces domaines resultent symetriques (un domaine 
st dit symötrique parrapportä un de ses points O, s il existe une transformation 
seudo-conforme involutive du domaine en lui-m&me, admettant le point O comme 
oint invariant isol&; le domaine est dit symetrique, s’il est symetrique par rapport 
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& chacun de ses points). Re&eiproquement, tout domaine born& symetrique es 
homogene; mais !’a. ne peut pas exclure que, dans les espaces de n=4 variabl 
complexes, existent des domaines bornes homogenes non symetriques. 

quelque fagon que ce soit, il est important — dans le ‚but de determiner pour n qu 
conque tous les domaines bornes homogenes (ce qui n est pas fait ici) - xd obtenir 
prealable les domaines bornes sym6triques. La. repond & cette derniere questio» 
en se basant sur sa theorie generale des espaces rlemanniens symetriques. 

parvient ainsi A un systöme complet de domaines bornessymetriques irreduc 
tibles (c’est-A-dire n’&tant pas le produit topologique de deux domaines bornes sym« 
triques), classes dans six types pour lesquels ordonnement resulte: 


n=pg, ne Dne, n25, n-erl2;, nel, 'n= 
(p, g entiers), 


de facon que tout domaine borne symetrique est (globalement, et non seulemer 
localement) &quivalent & un de ces domaines ou au produit topologique d’un certat 
nombre d’entre eux. D’ici decoule, en particulier, le nombre des domaines borne 
symetriques non &quivalents entre eux & n dimensions; ainsi, p. ex., pour n—=12 
y a 4 domaines irreductibles et 296 domaines reductibles non equivalents. — Enfin !’ 
par l’intermediaire de la metrique intrinseque de 8. Bergmann [J. reine angew. Mat 
169, 1 (1932); ce Zbl. 6, 66 (1933)], transpose le probleme susdit (des domaines borne 
homog£nes) dans un probleme de geome&trie hermitienne. B. Segre (Bologna). 


Thullen, Peter: Über die wesentlichen Singularitäten analytischer Funktionen u 
Flächen im Raume von n komplexen Veränderliehen. Math. Ann. 111, 137—15 
(1935). 

Siehe auch den Vorbericht des Verf. [C. R. Acad. Sci., Paris 198, 1670—1671 (1934) 
dies. Zbl. 9, 77]. Grundlegend für den Hauptsatz (Zbl. 9, 77 wiederholt) ist: Verhäl 
sich das in einem Bereiche ® liegende analytische Flächenstück f in 8 bis auf höchste 
ein irreduzibles analytisches Flächenstück M algebraisch und besitzt f auf M mind 
stens einen wesentlichen Randpunkt, so ist notwendig auch jeder andere Punkt auf 
ein wesentlicher Randpunkt von f. — Der Beweis benutzt den Weierstrassschen Vo 
bereitungssatz, den Cousinschen Satz und einen Satz über die Regularitätshüller 
Reinhardtscher Körper. — Aus dem Hauptsatz folgt: Ist @(2,, 23, ... -,2,) eine ganz 
Funktion, so ist für beliebiges « + a, die ganze Fläche @(z), 22, . - .,2,) — a = 0 nic 
algebraisch und besitzt jeden unendlichfernen Punkt als wesentlichen Randpunkt 
Es existiert höchstens ein a,, so daß das Gebilde @ (21,25, - ..,2,) — a, —=0 eine al 
gebraische Fläche ist; esist dann @(z,, 25, ....,2,) = eH'@u zu .. zu) (2,29, ..,24)+@ 
wobei H eine geeignete ganze Funktion, R ein Polynom bedeutet. — Der hier zuers 
zitierte Satz enthält auch ein Ergebnis der klassischen Theorie [Verallgemeinerung 
eines Satzes von Radö, siehe ‚‚Über eine nichtfortsetzbare Riemannsche Mannigfaltig; 
keit.“ Math. Z. 20 (1924)]: ® sei ein beschränkter und schlichter einfach zusammen! 
hängender Bereich der z-Ebene, 8=% ein endlicher, einfachzusammenhängende» 
und 9 enthaltender Bereich. Ist dann /(z) eine in ® reguläre Funktion, die in sämt! 
lichen im Innern von ® liegenden Randpunkten von ® den Grenzwert Null hat, sc 
verschwindet /(z) identisch in B. Behnke (Münster i. W.). 


Wahrscheinlichkeitsrechnung, Statistik, Versicherungsmathematik: 
Reichenbach, Hans: Wahrscheinlichkeitslogik. Erkenntnis 5, 3743 (1935). 
Verf. gibt eine kurze Darstellung der Grundgedanken, die er in seinem Buche 
„Wahrscheinlichkeitslehre‘“ (dies. Zbl. 10, 364) ausführlich entwickelt hat; die Wahr. 
scheinlichkeitslogik wird als mehrwertige Logik betrachtet, die Sätze über Wahrschein- 
lichkeit bilden die Werttafeln dieser Logik. Auch die Deutung des Wahrscheinlichkeits- 
begriffs durch den Verf. wird, trotz der Kürze, klar dargelegt. de Finetti (Trieste).: 
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Blume, Hans: Zur Anwendung der Wahrseheinlichkeitsreehnung finiter Kollektive. 
Physik 94, 192—203 (1935). 

Fortsetzung früherer Untersuchungen (vgl. dies. Zbl. 10, 69 und 17 2).  Khintchine. 

Struik, D. J.: Five papers on the theory of probability. — Hopf, E.: Remarks on 
usality and probability. — Uhlenbeck, 6. E.: The probability of position in a eanonieal 
semble. — Wiener, N.: Random funetions. — Jessen, B.: Some analytical problems 
lating to probability. — Bernstein, Felix: Prineiples of probability in natural seience. 
Math. Physics, Massachusetts Inst. Technol. 14, 1-35 (1935). 

Kurzgefaßte und übersichtliche Vorträge, zum größeren Teil über bereits publi- 
»tte Untersuchungen der Verff. So Hopf über einen Erklärungsversuch für die Ent- 
ehung stabiler Häufigkeiten bei Wiederholungsvorgängen (vgl. dies. Zbl. 9,27), 
iener und Jessen über wahrscheinlichkeitstheoretische Aspekte bei der Integrations- 
eorie in unendlichdimensionalen Räumen [vgl. Acta math. 55 (1930) bzw. dies. Zbl. 10, 
0]. Uhlenbeck referiert über interessante Fragen, die sich an die Betrachtung der 
assischen statistischen Mechanik als Grenzfall der Quantenstatistik anschließen, 
ernstein sehr kurz über gewisse Anwendungen der Wahrscheinlichkeitsrechnung 

der Biologie (insbesondere bei der Blutgruppenuntersuchung). W. Feller. 

Bendersky, L.: Probabilites continues et discontinues. Bull. Sci. math., II. s. 59, 
—32 u. 49—64 (1935). 

Im Anschluß an frühere Arbeiten (Bull. Sci. math. 54, 34-56, 340-368; 55, 
6—368; 57, 236— 272, 282—312; vgl. dies. Zbl. 8, 18; 7, 355) setzt sich Bendersky 
it Untersuchungen von de Montessus de Ballore (dies. Zbl. 2, 201; 8, 369) aus- 
nander; er habe bereits vor dem Erscheinen der Publikationen von de Montessus 
yrmeln zur Ermittlung von S/, — 87% angegeben, welche eine weiter gehende Genauig- 
it als die Formeln von de Montessus besäßen. Man müsse bei Verteilungen mit 
etigem Argument überdies statt der Summen Integrale heranziehen; denn schon 
e zweiten Glieder weisen wesentliche Abweichungen auf; auch für die Ermittlung 
»r Mediane habe B. vor de Montessus eine brauchbare Formel angegeben; man 
üsse auch hier den Unterschied der Formeln für Verteilungen mit stetigem und 
istetigem Argument beachten; auch gegen eine Reihe von Argumentationen in der 
rbeit von de Montessus, „Statistique mathematique. Les moments d’ordre nul 
ıns la fonction binomiale‘‘ (dies. Zbl. 2, 201) lägen schwerwiegende Einwände vor. 

F. Knoll (Wien). 
 Lurguin, €.: Sur Palgöbre des variables eventuelles. Bull. Acad. Roy. Belg., V.s. 
|, 151—156 (1935). 

Lövy, Paul: Observation sur un pr&eödent memoire de P’auteur. Ann. Scuola norm. 
ıper. Pisa, II. s. 4, 217—218 (1935). 

‚Vervollständigung der Beweise zur Abhandlung „Sur les integrales dont les elements 
nt des variables al&atoires independantes“ [Ann. Scuola norm. super. Pisa, II. s. 

337—366 (1934); dies. Zbl. 10, 70]. A. Kolmogoroff (Moskau). 

Kazansky, A.: Sur un cas du th&or&me de limite de la th&orie des probabilites. 
nn. Inst. Mines Leningrade 8, 236—243 u. franz. Zusammenfassung 243—244 (1934) 
vussisch]. ir 4 

Verf. stellt sich die Aufgabe, den zentralen Grenzwertsatz der Wahrscheinlichkeits- 
chnung unter allgemeineren Voraussetzungen zu beweisen, als dies bei Ljapounoff 
schieht. Die von ihm aufgestellten Bedingungen fordern jedoch wesentlich mehr 
s die bekannten Lindebergschen, unter denen der Beweis gewöhnlich in den modernen 
ehrbüchern (z. B. bei P. Levy, R. v. Mises, auch im Bericht des Ref. in den „Er- 
‚bnissen der Mathematik“) erbracht wird. [Vgl. a. dies. Zbl. 7,216 (Khintchine).] 

A. Khintchine (Moskau). 

Cantelli, F. P.: Considerations sur la eonvergence dans le Caleul des probabilites. 
nn. Inst. H. Poincare 5, 3—50 (1935). 

Durch einen kürzlich von Glivenko (vgl. dies. Zbl. 6, 174) bewiesenen Satz ver- 
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anlaßt, diskutiert Verf. eingehend die Beziehungen, die zwischen dem Konverger 
begriff der Analysis und den in der Wahrscheinlichkeitsrechnung gebräuchlie 
Konvergenzarten bestehen. A. Khintchine (Moskau). 
© Vinei, Felice: Manuale di statistiea. Introduzione allo studio quantitativo « 
|fatti soeiali. Vol.1. Bologna: Nicola Zanichelli 1934. VII, 230 pag. e 49 fig. L. 25.- 
}  @ Vinei, Felice: Manuale di statistiea. Introduzione allo studio quantitativo « 
|fatti soeiali. Vol. 2. Bologna: Nicola Zanichelli 1934. 303 pag. e 27 fig. L. 25. 
Das Buch wendet sich in erster Reihe an Staatswissenschaftler ohne besondere matl 
matische Vorbildung, was natürlich eine große Zurückhaltung bei mathematischen 
duktionen bedingt. Andererseits sollen dem Leser gerade die Ergebnisse der mathematischı 
Statistik vermittelt werden, um ihm so eine sichere Grundlage und eine allgemeine Übersic 
über die statistische Methodologie zu liefern. Verf. hilft sich daher durch eine eingehen 
inhaltliche Beschreibung der Methoden und der Resultate der mathematischen Anal 
Das Buch zeichnet sich durch zahlreiche Beispiele aus, sowie durch eine große Ausführlichk 
die dem Nichtmathematiker das Studium äußerst erleichtern dürfte. — Inhaltsübersicht 
Bd.1I.: Allgemeines; Methoden der tabellarischen und graphischen Darstellungen. Charak 
ristische Konstanten von Verteilungen (Streuung u. dgl.); Interpolation und Ausgleichung. 
Bd. II.: Schemata von Bernouilli, Poisson und Lexis; die Pearsonschen Kurven; BoH 
mannverteilung; ‚Gesetz der kleinen Zahlen“ (unter Ablehnung des irreführenden Name 
Über den wahrscheinlichen Fehler; über verschiedene Probleme bei der Bevölkerungsstatist 
der Konjunktur- und Periodenanalyse; über Korrelationen. — Beigefügt sind Zahlentabell 
für die Normalverteilung, Potenzen, Potenzsummen u. ä. W. Feller (Stockholm). 
Irwin, J. 0.: Some aspects of the development of modern statistical method. Ma 


Gaz. 19, 18—30 (1935). 


Rider, Paul R.: Recent progress in statistical method. J. Amer. Statist. Assoc. 
58—88 (1955). 


Keeping, E. S.: Note en a point in the theory of sampling. Amer. Math. Mont 
42, 161—163 (1935). 

The author raises the question as to the best estimate for the standard deviati« 
of a universe as based upon a single sample of n items, ““best”’ meaning in the se 
of least squares. He interprets the work of “Student”, Biometrika 6, 1 (1908) as pro‘ 
ing that the best choice for 0? is I>’(z — z)?/(n — 1). Owing to the skewed distributi« 
of second moments, the question as to o itself is different. Using ‘“Student’s’” expressid 
for the frequency function of s (the standard deviation of a sample of n items select“ 
from a fixed normal universe of standard deviation, o) he obtains an expression for t} 
mean s. Brief tables are appended. Albert A. Bennett (Providence)., 

Krishnaswami Ayyangar, 6. V.: Median of three populations. A simple construeti 
J. Annamalai Univ. 4, 62—64 (1935). 

This paper points out a simple geometrical construction for the median of th 
concentrated populations. C.C.Craig (Ann Arbor).. 

Teodoresco, €. C.: Sur la comparaison de deux series de mesures. Bull. Mat 
Phys. Ecole polytechn. Bucarest 4, 10—21 (1933). 

This paper discusses, with examples, the application of some elementary tes 
to the problem of judging whether two series of measurements have significan 
different means. C.C. Craig (Ann Arbor, Michigan). 

Baten, William Dowell: A formula for finding the skewness of the combination 
two or more samples. J. Amer. Statist. Assoc. 30, 95—98 (1935). 


Frechet, Maurice: Sur les pr&eisions comparses de la moyenne et de la media 
Aktuär. Vödy 5, 29-34 (1935). 

Für eine statistische Variable mit der Verteilungsfunktion F(x) werde das arit; 
metische Mittel und die Mediane m (F(m) — 3) approximativ durch die entsprechende 
Werte bei drei Beobachtungen ersetzt. An zwei Beispielen wird gezeigt, daß es solcl 
F (x) gibt, für die der wahrscheinliche Fehler im zweiten Falle kleiner wird als im erste: 

W. Feller (Stockholm). 
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Andreoli, Giulio: Indiei di attrazione, di selezione, di omogamia nei fenomeni statis- 

ei. Accad. Sei. Fis. e Mat. Napoli, Rend., IV. s. 4, 188-193 (1935). 
‚ The author continuing his previous research (this Zbl. 10, 366) develops the di- 
inction between homogamy and attraction, the former involving only already formed 
aits, while the latter treats of these pairs in relation to the original universe of indi- 
iduals within which pairing occurred. Indices of closure, selection, repugnance, 
oncentration, and attraction are defined in terms of data from an initial tetrachorie 
1atrix. A bibliographic list of 8 references is appended. A. A. Bennett (Providence). 

Boehm, Carl: Versuch einer systematischen Darstellung der modernen Risikotheorie. 
‚TI. Bl. Versich.-Math. 3, 197—215 (1935). 

Es handelt sich um eine systematische Darstellung der von Lundberg begründeten 
nd von einigen anderen skandinavischen Versicherungsmathematikern weiter aus- 
ebauten sog. Kollektiv-Risikotheorie, die im Gegensatz zur klassischen Risikotheorie 
icht von der Einzelversicherung, sondern von dem gesamten Bestand ausgeht, der 
urch mehrere Verteilungsfunktionen beschrieben wird. Verf. gibt unter enger Anleh- 
ung an die Misessche‘ Wahrscheinlichkeitstheorie eine sehr klare und mathematisch 
xakte Darstellung dieser Theorie. Er konstruiert zwei Ausgangskollektive, das eine 
Kollektiv A) ist charakterisiert durch die Verteilungsfunktion w(n), die die Wahr- 
°heinlichkeit dafür angibt, daß in einer bestimmten Zeitstrecke gerade n Versicherungs- 
ille eintreten, das Kollektiv B durch die Verteilungsfunktion v(z, n), wobei x die 
chadensumme und n die Anzahl der Versicherungsfälle ist. — Das Ziel der ganzen 
Intersuchung ist, eine Verteilungsfunktion anzugeben, die die Wahrscheinlichkeit 
afür angibt, daß die Gesellschaft durch ihren Bestand einen bestimmten Gewinn 
der Verlust erleidet (Gewinnfunktion). Diese Funktion läßt sich aber durch Ver- 
indung der beiden Ausgangskollektive A und B leicht ableiten. Man sieht sofort, 
aß diese Gewinnfunktion im wesentlichen durch die Risikoprämie und die Verteilung 
er Versicherungssummen eindeutig bestimmt ist. An einem numerischen Beispiel 
erden die gewonnenen Ergebnisse näher erläutert. Löer (Göttingen). 

Wertheimer, J.: Le risgue moyen d’une assurance generale. Aktuär. Vedy 5, 47—53 
1935). 

-. verallgemeinert die bekannten Formeln für das mittlere Risiko einer Ver- 
icherung, indem er eine allgemeine Versicherungsart mit n Ausscheideursachen und 
ariablen Leistungen betrachtet. Speziell berechnet er noch das mittlere Risiko für 
ine Aktivenversicherung mit den beiden Ausscheideursachen: Tod im aktiven Stand 
nd Invalidisierung. — Auf 8.52 muß es da4,. bzw. Jiyj+: heißen anstatt ddın+t 
Zw. dJyj+t- Löer (Göttingen). 

Zwinggi, Ernst: Der Einsehluß der Prämienrückgewähr in die Beitragsberechnung 
ei vorgeschriebenem Verlauf des Deekungskapitals. Bl. Versich.-Math. 3, 215—222 
1935). 


Pankraz, Otomar: Zum Problem der Massenfabrikation. Aktuär. Vedy 5, 34—47 
1935). 

Aufstellung und Diskussion einer Volterraschen Integralgleichung und verwandter 
'unktionalgleichungen für die Produktionsgeschwindigkeit einer Ware als Funktion 
er Zeit. W. Fenchel (Kopenhagen). 


Numerische und graphische Methoden. 
© Vega, Georg Frh. von: Logarithmiseh-trigonometrisches Handbuch. Neue, vollst. 
jurchges. u. erw. Stereotyp-Ausg. bearb. v. Carl Bremiker. 94. Aufl. Berlin: Weidmann 
935. XXVIII, 575 S. geb. RM. 8.50. 
@ Schlömileh, Oskar: Vier- und fünfstellige Logarithmen-Tafeln. Hrsg. v. Hans 
isehler. 12. Aufl. Reichenberg: Stiepel 1935. 182 8. K£. 16.—. 
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Näherungslösungen für die Unbekannten nach dem bekannten Verfahren der Iterati 
in Einzelschritten gefunden; Verf. gibt eine übersichtliche tabellarische Anordnun 
der hierbei nötigen Rechenoperationen, wobei in bekannter Weise mit den sukzessiv 
Verbesserungen der Näherungslösungen statt mit diesen selbst gerechnet wird. 
S. Gradstein (Agra bei Lugano). 
Natueei, A.: Sulle equazioni di 3° grado, sulla loro risoluzione grafica e sulla los 
diseussione. Period. Mat., IV.s. 15, 93—108 (1935). 


Hutchinson, €. A.: On Graeffe’s method for the numerieal solution of algebrai 
equations. Amer. Math. Monthly 42, 149—161 (1935). 


Wood, F. M.: Standard nomographie forms for equations in three variables. Canac 
J. Res. 12, 14—40 (1935). 

Es wird gezeigt und diskutiert, wie man beliebige Gleichungen 3. und 4. Ordn 
derart transformieren kann, daß sie sich durch übersichtliche und leicht herstellbas 
Nomogramme (Fluchtlinientafeln) darstellen lassen. Rehbock (Bonn). 


Fischer, Alexander: Sur un nomogramme pour le rayon de courbure de la spiral 
d’Archimede. Cas. mat. fys. 64, D 103—D 107 (1935) [Tschechisch]. 


Vinei, F.: Sul eosiddetto metodo interpolatorio delle differenze. Giorn. Ist. Ita 
Attuari 6, 47—52 (1935). 


Sibirani, F.: Sul eosiddetto metodo interpolatorio delle differenze. Giorn. Ist. It 
Attuari 6, 53—56 (1935). 


Werkmeister, P.: Ein neuer Linienmesser von A. Ott. Z. Instrumentenkde 53 
176—177 (1935). 

Bei dem neuen Linienmesser ist die Meßrolle in einem Rahmen so gelagert, d 
die Horizontalspur der Rollenebene Tangente an die zu messende Kurve ist, die Fahı 
marke befindet sich am jeweiligen Berührungspunkte. Zur bequemen Handhab 
ist die Fahrmarke auf der Unterseite einer nach der Meßrolle zu abgeschnittene: 
Visolettlupe angebracht. Die Genauigkeitsuntersuchung ergab bei dem Meßrolle 
umfang (Sollwert 60 mm) eine Abweichung von 0,1 mm, bei verschiedenen Umfahrunge 
von Geraden, Kreisen und zusammengesetzten Kurven wurde der mittlere Fehler dı 
Linienmessers zu + 0,1 mm bestimmt. @. Koehler (Darmstadt). 


Walter, Carl-Hans, und Erich Freystedt: Über einen sehreibenden Frequenzan 
Iysator. Wiss. Veröff. Siemens-Werke 14, 63—77 (1935). 


Hersch, Liebmann: Essai sur les variations periodiques et leur mensuration. Metro 
12, Nr 1, 3—184 (1934). 


Panov, D. J.: An approximate graphical solution of the boundary problems 
Laplace’s equation. Trans. Centr. Aero-Hydrodyn. Inst. Nr 169, 3—24 u. engl. Z 
sammenfassung 24 (1934) [Russisch]. 


Es wird vorgeschlagen, das Liebmannsche Verfahren zur Lösung von = + = ae 
bei gegebenen Randwerten graphisch durchzuführen. Man zeichnet im Schrägbill 
des z, y, u-Systems. Die Ordinaten einer Ausgangs-u-,Fläche“ werden durch fort 
gesetzte graphische Mittelbildungen verbessert. Die Arbeit gibt ins einzelne gehendi 
zeichentechnische Vorschriften dazu. Diese Übersetzung des Liebmannschen Ven 
fahrens ins Graphische arbeitet in vielen Fällen bequemer und rascher als das rech 
nerische Verfahren. Für praktische Beispiele wird der Höchstfehler empirisch z: 
5—7% angegeben. Bei Verwendung von Dreiecks-, Parallelogramm-, Sechsecks- ode 
gemischten Netzen (nach Gerschgorin) an Stelle der Liebmannschen Quadratnetz: 
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ten gewogene arithmetische Mittel an Stelle der gewöhnlichen Mittel. Auch hier 
rd graphisches Vorgehen empfohlen. Am Schluß. befinden sich zahlreiche durch- 
zeichnete Beispiele, hauptsächlich zur Torsion prismatischer Stäbe. Theodor Zech. 

Wetchinkin, V. P.: Numerieal methods of solution of nonlinear integral equations. 
ans. Oentr. Aero-Hydrodyn. Inst. Nr 192, 1—24 u. engl. Zusammenfassung 25—27 
934) [Russisch]. 


The author proposes a method of approximate solution of integral equations 
the type 


d 
F(s,u) = f(s) +A[K(s, t) u(t)*dt 
a 
lich consists in a combination of the method of mechanical quadratures and that of 
n 
ccessive approximations. Only the case K(s,t) =If;(s) g;(t), F(s,u) = Dh,(s)ur 
i=1 


= 
explicitly treated. J. D. Tamarkin (Providence, R. 1.). 
Ikeda, Yoshiro, and Masaji Kuwaori: Some eonformal representations by means 
the elliptie integrals. Sci. Pap. Inst. Physic. Chem. Res. 26, 208—215 (1935). 
Obwohl die Theorie der konformen Abbildung ein wichtiges Hilfsmittel vieler 
2biete der Physik und Technik ist, fehlt es in der Literatur bisher sehr an konkretem 
aterial, das über die elementaren Funktionen hinausgeht. Die vorliegende Arbeit 
ellt einen begrüßenswerten Schritt zur Behebung dieses Mangels dar. Die Verff. 
ben in 28 Tafeln Beispiele konformer Abbildungen durch elliptische Integrale erster 
ıd zweiter Gattung, ferner durch einige damit verwandte Funktionen. Die Zeichnungen 
ıd sauber und übersichtlich, so daß auch quantitative Benutzung einigermaßen 
öglich sein dürfte, jedenfalls solange man mit den Beispielen der Verff. auskommt und 
cht etwa zwischen den Beispielen mehrerer Tafeln interpolieren muß. Die Benutzung 
rd allerdings durch teilweise mangelhafte Beschriftung etwas erschwert. — Der kurze 
xt enthält einige Formeln über elliptische Funktionen sowie Angaben über die 
eometrische) Entstehung derjenigen Zeichnungen, welche nicht unmittelbar durch 
ıswertung von elliptischen Integralen zu gewinnen sind. Th. Zech (Darmstadt). 


Geometrie. 


Seardapane, Nieoletta Maria: Intorno ad un noto problema di Pappo. Period. 
at., IV. s. 15, 116—122 (1935). 

Inscrivere a un cerchio un triangolo di cuiitrelati passino per tre puntidati. Auszug. 

Thebault, V.: Triangle et quadrilatere bordes de triangles &quilatöraux. Math. Gaz. 
, 90—93 (1935). 


Raghava Sastri, T. R.: Theorems eoncerning two homographie tetrads of points 
| a conie. Math. Student 2, 132—135 (1934). 


Rangaswami, K.: On the ortho point-line transformation. Math. Student 2, 151 
s 153 (1934). 


Turnbull, H. W.: The invariant theory of the correlation. Proc. Edinburgh Math. 
6., II.s. 55, 27—41 (1935). 

Es wird mit Hilfe der symbolischen Methode ein vollständiges Formensystem 
1er Korrelation im R, angegeben. Eine besondere Untersuchung erfahren dann 
ch die Invarianten, die Kovarianten (mit einer Variablen x), die Kontravarianten 
it einer Variablen u) und die mit der Korrelation invariant verknüpften Linien- 
mplexe (mit einer Variablen p= xy). Anwendung auf den quaternären Fall. Weiss. 

Antoine, L.: Le produit veetoriel de trois vecteurs. Bull. math. Fac. Sci. et grandes 
‚oles 1, 202—207 (1935). | 

This paper gives a geometrical proof of the formula which expresses the vector 
ple product of three vectors as a linear combination of two ofthem. Murnaghan. 
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| 
| 
Straszewiez, Stefan: Über exponierte Punkte abgeschlossener Punktmengen. Fi 
dam. Math. 24, 139—143 (1935). | 

Ein Punkt a einer abgeschlossenen beschränkten Menge M des n-dimension - 
Raumes wird exponierter Punkt von M genannt, wenn es eine Stützebene von M gi 
die mit M nur den Punkt a gemein hat. Es sei A(M) die Menge der exponierten Punı 
von M. Dann gilt: Die (abgeschlossene) konvexe Hülle von A(M) stimmt mit « 
konvexen Hülle von Müberein. Insbesondere ist ein konvexer Körper die (abgeschlosse: 
konvexe Hülle seiner exponierten Punkte. Abgeschlossene beschränkte Mengen ı 
derselben konvexen Hülle haben dieselben exponierten Punkte. Ferner gibt es 
allen abgeschlossenen beschränkten Mengen mit derselben konvexen Hülle K 
kleinste, nämlich die abgeschlossene Hülle von A(K). — Unter einem extremen Puı 
eines konvexen Körpers K versteht man nach Min kowski einen Punkt von K, « 
nicht innerer Punkt einer zu K gehörigen Strecke ist. Über die Beziehung di 
Begriffsbildung zur obigen gilt folgendes: Die Menge der extremen Punkte von 
enthält A(K), ist aber in der abgeschlossenen Hülle von A(K) enthalten. 

W.Fenchel (Kopenhagen), 

Segre, B.: Proprietä in gran e delle linee piane convesse: Sulle ovali inseritt« 
eireoseritte ad un poligono eonvesso. III. Atti Accad. naz. Lincei, Rend., VI. s. 
11—14 (1955). 

II. vgl. dies. Zbl. 11, 35. Ankündigung weiterer Sätze über ebene konvexe Ku 
Zwei Ovale seien demselben konvexen 2n-Eck eingeschrieben und durch para 
Tangenten aufeinander bezogen. Dann besitzt die Differenz der Krümmungen 
entsprechenden Punkten wenigstens n positive Maxima und n negative Minima, 
einander trennen, also wenigstens 2n Nullstellen. Daraus läßt sich u.a. der Vi 
scheitelsatz entnehmen. — Haben zwei Ovale innere Punkte gemeinsam und en 
viele Schnittpunkte, so haben sie ebenso viele gemeinsame Tangenten wie Schnittpunk 
Haben also insbesondere ein Oval und ein Kreis 2n Schnittpunkte, so gibt es ein beic 
Kurven umschriebenes 2n-Eck. Aus dem erstgenannten Satz folgt daher die Exist« 
von 2n Scheiteln des Ovals (Blaschke). Ferner ergibt sich durch einen Grenzübergaı 
Die Anzahl der Normalen eines Ovals, die durch einen willkürlichen festen P 
der Ebene gehen, ist höchstens gleich der um 2 vermehrten Zahl der Scheitel. 

W. Fenchel (Kopenhagen) 
© Weiss, Ernst August: Einführung in die Liniengeometrie und Kinematik. (Ter 
ners math. Leitfäden. Bd. 41.) Leipzig u. Berlin: B. G. Teubner 1935. VI, 122 
RM. 7.60. 

Eine gedrängte, aber inhaltsreiche Einführung in die höheren Gebiete der Strahl: 
geometrie und Kinematik, besonders zur Vorbereitung auf E. Studys „Geomet 
der Dynamen“ geeignet. Kurze Inhaltsangabe: I. Der lineare Komplex im ; 
Linienkoordinaten, Nullsystem. Komplexbüschel. II. Liniengeometrie als Ge 
metrie im R, (nach F. Klein): Der Komplex als Element. Die M? als Bild « 
Linienkontinuums. Automorphe Kollineationen der M? und die Klassifikation « 
linearen Komplexmengen. Geometrie auf einer F?. Geradenquadrupel. Erzeugung 
des linearen Komplexes. II. Die Weitzenböcksche Komplexsymbolik: E 
führung in diese Symbolik. Weitzenböcksche Ketten. Kummersche Konfiguratis 
IV. Die Geraden-Kugel-Transformation (von 8. Lie, nach Study): Herleit 
mittels der M?. Berührungstransformation, Dupinsche Zykliden. Studys Doppelfü 
V. Metrische Liniengeometrie: Maßbestimmung nichteuklidisch und euklidis 
Clifford-Parallelen. Achse des Komplexes. Achsenfläche des Komplexbüsch« 
Plücker-Konoid. VI. Strahlengeometrie (im Sinne Studys): Abbildung « 
Punkte der komplexen Ebene auf die Strahlen des hyperbolischen Raumes. Grup 
der dualen Kollineationen und Antikollineationen. Eine Strahlenkonfiguratis 
Strahlenketten. Abbildung der Punkte der dualen Ebene auf die Strahlen des eull 
dischen-Raumes. Radiale Kollineationen. Duale Metrik. VII. Kinematik (euklidise: 
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Irthogonale Transformation und ihre Parameterdarstellung. Quaternionen. Drehungen, 
3ewegungen, Umlegungen. Abbildung der Bewegungen auf eine M?im R,. Analogien 
ur Strahlengeometrie. Eckhart (Wien). 


Miller, J.: Further note on a problem in twisted curves. J. Roy. Techn. Coll., Glas- 
‚ow 8, 339—342 (1935). 

Ist s die Bogenlänge, oe der Krümmungs- und o der Torsionsradius einer Raum- 
urve, so hat die Kugel, die 4 infinitesimal benachbarte Schmiegebenen der Kurve 


jerührt, den Radius e)- Die Schmiegebenen der Kurve berühren dann und nur 


[07 
lann eine feste Kugel vom Radius a, wenn — — — + konst. ist. W. Fenchel. 

Alexandrov, A.: A new proof of the non-flexibility of the sphere. ©. R. Acad. Sci. 
URSS 1, 353—355 u. engl. Text 355—356 (1935) [Russisch]. 

Es wird ein einfacher Beweis für die Starrheit der Kugel gegeben, der folgender- 
maßen verläuft: Es sei t das Feld der Geschwindigkeitsvektoren einer Infinitesimal- 
verbiegung. Die Behauptung besagt, daß t das Geschwindigkeitsfeld einer Bewegung 
st. Durch Zufügung einer Translation sei dafür gesorgt, daß die Schwerpunktsgeschwin- 
ligkeit 0 ist. Dann bleibt zu beweisen, daß die Radialkomponenten der Vektoren i 
verschwinden. Um dies für einen Punkt A der Kugel zu zeigen, lege man durch den zu A 
zehörigen Durchmesser a eine Ebene, spiegele das Feld an der Ebene und addiere das 
sespiegelte Feld zum ursprünglichen. Das so erhaltene Feld werde über die Parallel- 
reise um A gemittelt, wodurch ein rotationssymmetrisches Feld i, mit der Rotations- 
ıchse a entsteht. Da die Bedingungen, denen t genügt, linear sind, ist auch #4 r, das 
Geschwindigkeitsfeld einer Infmitesimalverbiegung, bei dem die Schwerpunktsgeschwin- 
ligkeit gleichfalls O ist, und besitzt in A dieselbe Radialkomponente wie tr. Vom 
Feld $ r, läßt sich aber auf Grund seiner Symmetrieeigenschaften sofort einsehen, 
daß es identisch verschwindet. W. Fenchel (Kopenhagen). 


Finikoff, S.: Couple de surfaces dont les tangentes asymptotiques aux points homo- 
logues eoncourent. Atti Accad. naz. Lincei, Rend., VI. s. 21, 85—87 (1935). 
-  _Eswird eine allgemeine Verwandtschaft zwischen zwei nicht abwickelbaren Flächen 
S und $’ betrachtet. Sei X, die Kongruenz der Verbindungsgeraden entsprechender 
Punkte und K, die Kongruenz der Schnittgeraden entsprechender Tangentialebenen 
von S und 8’. Bekanntlich entsprechen einander die Abwickelbaren der beiden Kon- 
gruenzen $ und 8’. Es gibt zwei Fälle, wo die Fokalebenen von X, mit den Fokal- 
punkten von K, inzidieren: 1. die Kongruenz ist konjugiert und K, ist harmonisch 
zu den Flächen S und $’, 2. es entsprechen sich die asymptotischen Linien von $ und 8’ 
und entsprechende asymptotische Tangenten inzidieren. Es wird auch der Fall betrach- 
tet, wo die asymptotischen Lnien von 8 und 8’ sich entsprechen und nichtentsprechende 
asymptotische Tangenten inzidieren; S und $’ sind dann Jonassche Flächen. 

„ Cech (Brno). 

Morse, Marston: Instability and transitivity. J. Math. pures appl., IX. s. 14, 49 —71 
1935). 
nn Arbeit handelt vom Endverlauf der geodätischen Linien auf geschlossenen 
Flächen vom Geschlechte p > 1. Eine solche Linie heißt bekanntlich transitiv, wenn 
sie im Phasenraum überall dicht liegt. Es wird bewiesen, daß mindestens eine transitive 
geodätische Linie existiert, falls alle geodätischen Linien der Fläche gleichförmig un- 
stabil sind. Wegen der genauen Definition der Unstabilität muß auf die Arbeit ver- 
wiesen werden. Der einzige bisher bekannte Fall, in dem diese Unstabilität leicht 
verifizierbar ist, ist der Fall der Flächen negativer Krümmung. Es wird ferner bewiesen, 
daß die Schnelligkeit des Beliebignahekommens in gewissem Sinne beliebig verzögert 
werden kann. Die Lösung des wichtigen Problems, ob die geodätische Strömung 
metrisch transitiv ist (im Falle der Flächen konstanter negativer Krümmung von 
Hedlund [vgl. dies. Zbl. 9, 372 u. 10, 221] bewiesen), steht noch ans. E. Hopf. 

9#+ 
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Berger, Karl Heinrich: Eine projektive Kennzeichnung der den Geraden äquivaler 
ten Kurvensysteme. Math. Z. 40, 41—55 (1935). 
Bekanntlich sind die Integralkurven einer Differentialgleichung zweiter Ordnun 
d.u.n.d. den Geraden der Ebene topologisch äquivalent, wenn dafür der Desarguesscl 
Schließungssatz gilt. Andererseits hat dann die Differentialgleichung sicher die Fo 1 
y-PRd H BP RN) HP =D. ( 
Verf. untersucht nun, wieviel vom „Desargues‘“ man noch fordern muß, wenn ma& 
die Form (I) vorweg nimmt. Es stellt sich heraus, daß dann der „Vierecksatz“ ausreic! 
(der perspektive Pappus-Pascal), und zwar infinitesimal. Der Beweis wird gefühn 
indem man zeigt, daß diese Bedingung schon zu zwei Beziehungen in zweiter Ordnun 
zwischen den f führt, die dann mit den für Abbildbarkeit auf Geraden notw. und hım 
Bedingungen identisch sein müssen. — Da die Gleichung der Geodätischen einer Fläcl 
sicher die Form (I) hat, folgt analog zu dem bekannten, weniger scharfen Satz: Wert 
für die Geod. einer Fläche der Vierecksatz gilt, so hat sie konstantes Krümmungsma 
@. Bol (Deltt). 
Chern, Shiing-Shen: Topologische Fragen der Differentialgeometrie LX. Al 
zählungen für Gewebe. Abh. math. Semin. Hamburg. Univ. 11, 163—170 (1935). 
Für Gewebe aus n Scharen von Hyperflächen in einem n-dimensionalen Raui 
kann man Relationen betrachten der Form 
TERT ET, re 0 (- 
wobei T; eine Funktion sein soll, die auf jede Fläche der -ten Schar festen Wert ha 
und also, wenn die ‘-te Schar dargestellt wird durch t;(&,, %,... 2y) = kons 
nur von t, abhängt. Man kann dann fragen nach der möglichen Maximalzahl lines 
unabhängiger Relationen der Form (1) (wobei bei der Unabhängigkeit nur konstant 
Koeffizienten zugelassen sind). In einer früheren Arbeit [W. Blaschke, 7,,, Hamı 
Abh. 9, 299—312 (1933); dies. Zbl. 7,78] hat nun Blaschke gezeigt, daß für N=2,, 
dieser Maximalrang genau übereinstimmt mit dem Maximalgeschlecht für algebraiscHl 
Raumkurven n-ter Ordnung. Das Maximum wird erreicht für das zu den Punkte 
einer solchen Kurve duale Tangenten- bzw. Schmiegebenengebilde, wobei in den Reli 
tionen die Abelschen Integrale erster Gattung auftreten. — Verf. zeigt nun den analoges 
Satz für alle Werte von N. Als Maximalrang ergibt sich also [G. Castelnuovo, Att 
Accad. Sci. Torino 24, 368 (1889), nach einer kleinen in der Arbeit angegebenen Um 
rechnung] 1 | 
M= zn mt® —1)n—N)+s(N—-s—1}}, 
wo0<s=N— 25so zu wählen ist, dß n+s— 1 durch N — 1 teilbar wird. 
G. Bol (Deltt). | 
König, R., und E. Peschl: Axiomatischer Aufbau der Operationen im Tensorrauni 
II. Mitt. TI. II. Die im kleinen lineare Mannigfaltigkeit. Ber. Verh. sächs. Akacl 
Leipzig 86, 383—410 (1934). 
Nach einer Einleitung über Punktmengen, Funktionen und Abbildungen ir 
n-dimensionalen Raum M,, Differentiale und Differentialparameter, werden: aıl 
Operationen im Tensorraum die folgenden genannt: 1. Die Gradientbildung für eines 
Skalar, 2. die verallgemeinerte Rotation für kovariante Vektoren p-ter Stufe (kei 
variante alternierende Tensoren) und 3. die Divergenz für kontravariante alternierend 
Tensordichten. Die Verknüpfungen dieser Prozesse untereinander werden ausführlic- 
hergeleitet. — Über das Verhalten der Differentialoperatoren bei Einbettung einel 
m-dimensionalen Mannigfaltigkeit 5, in M, wird der Satz bewiesen: Die Projektioi 
der Rotation eines Vektors (p-ter Stufe) in eine %,, ist gleich der in der Fm gebildeteg 
Rotation der Projektion des Vektors in die Öm- (H. vgl. dies. Zbl. 10, 81.) Griss | 
Kawaguchi, Akitsugu: Displacements in a manitold of matrices. I. Proc. Imp. Acad 
Jap. 11, 39—42 (1935). 


Anschließend an seine frühere Note (vgl. auch wegen der Bezeichnung dies. Zbl. 4 
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31) untersucht der Verf. in dieser Note den Ansatz 

| 6A=dA+T(A), 
0 die Elemente der Matrix I’(A4) homogen von erster Ordnung in bezug auf A sind. 
us /'(4A) lassen sich sukzessiv die Matrizen 


T=—, Ta usw. 


ilden. Solche Matrizen sowie auch öA werden in bezug auf eine Transformations- 
ruppe A = V AW untersucht, genau so wie im Tensorkalkül. — Die Anwendung auf 
en Spinorkalkül wird angekündigt. Hlavaty (Praha). 
Berwald, Ludwig: Über Finslersche und verwandte Räume. Cas. mat. fys. 64, 1—16 
1935). 
This address is a resume of the different points of view that have been adopted 
the study of the geometry of Finsler spaces, notably those of Berwald, Cartan 
nd Winternitz. Many of the postulates are the same; they diverge somewhat in 
he definition of parallel displacement. The author points out some possible genera- 
isations and gives a complete bibliography of the subject. Knebelman (Princeton). 
Funk, P.: Über zweidimensionale Finslersche Räume, insbesondere über solche mit 
eradlinigen Extremalen und positiver konstanter Krümmung. Math. Z. 40,86—93 (1935). 
The author considers the following problem. Let s = f F(x, y, x, y) dt Extr. 


lefine “natural length”. Then Jacobi’s equation has the form a K()n =, 
vhere K(s) is the curvature. If 7 = c,9,(s) 4 c39,(s) is the general solution of this 


aaa) is the “linearised variable‘, then 


P2(8) vr 3 I’ 

2K=-U1)-7-3(7 

Chis enables one to interpret K geometrically in a number of ways one of which is 
. Io —la-! 

Re 02 01 12 


— — --—, The author then considers the special case where K is constant 
0 Loaloıloe 


quation and 1 = 


} (not Er as in the paper) . 
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— which may be taken as one — and by an appropriate change of variables shows 
hat the length of a line segment is the angle subtended by that segment at a fixed point. 
M. S. Knebelman (Princeton). 

Greenwood, Joseph A.: On the eurvatures of certain eurves in funetion space. Ann. 
f Math., II. s. 36, 157—166 (1935). 

The notion of successive curvatures of a curve in an n-dimensional space has been 
xtended to that of a curve in function space. The Frenet formulas for a curve with 
‚ finite number of non-vanishing curvatures are valid and this paper considers the 
roblem of a curve with an infinite sequence of non-vanishing curvatures. That such 
urves exist is shown by the curve 


Meere B (2) Fr >’ E [sin (h;s) Ba;(x) + cos(h;s) Bei, ı(@)] 


vhere a 


[e,0] 
e+Ym=1 
i=1 


nd the constants are properly chosen. The “congruence” of two curves is defined by 
3,(x) = b,10,(2) where 


t is shown that if there exists a curve in the space of the functions B, (x), B,(), . 
aving a given infinite sequence of curvatures, then there exists an infinity of such curves 
rhich are essentially different; that is, the infinite sequence of curvatures does not 
etermine a curve up to a congruence, as is the case for a finite number of curvatures. 
M. 8. Knebelman. (Princeton). 


bj bym = Öm- 
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Mechanik. | 

Bouligand, Georges: Applications de notions infinit&simales direetes ä la mecaniqw 
Bull. Soc. Roy. Sci. Liege 4, 49—54 (1935). 

Requard, F.: Ein Vorschlag zur Revision des Kraftbegriffes der Makromechani 
Z. Physik 94, 544-548 (1935). | Mar 

Spekulationen über den Begriff der Kraft, die durch ihre „deformierende Wir 
erklärt und gemessen werden soll. Durch Einführung des „Führungsfeldes‘ sollen die 
Masse proportionalen Kräfte nicht mehr unter den Kraftbegriff fallen. @. Prange.. 

Lains, Edouard: Moment einötique et moment dynamique. C©. R. Acad. Sci., Pan 
200, 632—633 (1935). 

Es wird bemerkt, daß beim Momentsatz für ein beliebiges System von Masse‘ 
punkten in bezug auf einen bewegten Punkt keine Zusatzglieder auftreten, wenn ma 
statt des Moments der Bewegungsmenge eines Massenpunktes sein „dynamisc 
Moment“, d.h. das Moment des mit der Masse multiplizierten Beschleunigungsvek 
einführt. Dadurch wird man allerdings auf eine triviale Folge der Newtonschen Gle 
chungen zurückgeführt, die mit dem Momentsatz nichts Wesentliches gemein hat. 

W. Fenchel (Kopenhagen). 

Merlo, Giovanni: Moto per inerzia dei sistemi piani. Giorn. Mat. Battaglini, III.. 
72, 149—152 (1934). 

This paper contains some interesting though essentially elementary remarks abo» 
the plane motion of rigid bodies subjected to restraints but acted upon by no wor! 
producing forces. D.C. Lewis (Princeton, N.J.). 

Bricard, Raoul: Sur le thöor&me de Coriolis. Bull. math. Fac. Sci. et grandes Ecol 
1, 200—202 (1935). 


Denizot, A.: Sur le mouvement relatif. (Inst. de Physique Exp., Univ., Pozna 
Acta Physica Polon. 3, 81—86 (1934). 

In this note the author presents certain arguments in support of the view tha 
the weight of a freely falling body should be regarded as the resultant of two force 
namely the Newtonian attraction of the earth and the relative force to the motic 
of the earth’s center. Murnaghan (Baltimore).°° 

Denizot, A.: On relative motion. (Cambridge, England, 3.—9. VII. 1934.) Pro 
4. internat. Congr. appl. Mech., 173—174 (1935). 

Der Verf. gibt einen Auszug seines Vortrags, den er bei dem 4. International 
Mechanik-Kongreß gehalten hat. Er behandelt darin die Zusatzkräfte, die bei dl 
relativen Bewegung entstehen. Er will nicht wie bisher diese Kräfte nach d’Alembeı 
und Coriolis zerlegen, sondern nur nach Koordinatenachsen in Zentrifugal- und Taı 
gentialkräfte. Die Umformung der Gleichungen ist in dem Auszug nicht veröffentlic 

M. Schuler (Göttingen). 

Drach, Jules: Sur P’„integration logique“ des &quations de la dynamique. Cas. ma 
fys. 64, 141—143 (1935). 

Drach, Jules: Sur Pintögration logique et sur la transformation des &quations 
la dynamique ä deux variables: Forces conservatives. Intögrales eubiques. C. R. Acac 
Sci., Paris 200, 599-602 (1935). 

The author’s previous paper on integrable dynamical systems (©. R. Acad. Sei 
Paris 200, 22—26; this Zbl. 10, 421) is here continued. Elements of are length aı 
classified with respect to the cubic integrals satisfied by the geodesies. Contact 
also made with the work of Painleve [J. Math. pures appl., IV.s. 10, 5—92 (18944 
on the correspondence between dynamical systems having identical totalities of tr& 
jectories, D.C. Lewis (Princeton, N.J.). 

Loiseau: Sur la möeanique rationnelle des connexions euelidiennes et une form 
necessaire de toutes les lois physiques. C. R. Acad. Sei., Paris 200, 1018—1020 (1935| 

Following the method of earlier papers [C. R. Acad. Sci., Paris 198, 1381, 198 
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934); this zul. 9, 233], in which a continuous medium of three dimensions is discussed 

four dimensions by means of orthogonal tetrads of reference, the author finds ex- 
essions for four components of force on an element of the medium due to stresses 
Toss its boundary. The basic postulates and the physical significance of the results 
main however somewhat obscure. There are numerous misprints. J.L. Synge. 

Kryloft, Nieolas, et Nicolas Bogoliüboff: Möthodes de möcanique non linsaire appli- 

&es ä la th&orie des oseillations stationnaires. Cas. mat. fys. 64, 107—115 (1935). 

Priee, 6. Baley: On reversible dynamical systems. Trans. Amer. Math. Soc. 37, 

—-19 (1935). 
This paper is concerned with the existence of periodic motions in the neighborhood 
an equilibrium point of a reversible dynamical system with an oval of zero velocity. 
sing the method of analytic continuation and expansion methods due to Poincare, the 
thor shows that, subject to certain commensurability relations, the periodie orbits 
the integrable system for which zu = 0 can be continued for u positive and sufficiently 
ar zero. The periodie orbits continue to join points of the oval of zero veloeity. With 
e aid of this result and the methods due to Birkhoff involving surfaces of sections 
d surface transformations a deeper study of the case of two degrees of freedom is 
ade. The discussion is restricted to the neighborhood of a position of stable equilibrium 
ith region of motion homeomorphic to a circular disc. The continuation of the two 
eriodic orbits is shown subject only to the inequality of two constants. Under suitable 
nditions, Poincare’s Last: Geometric Theorem can be used to prove the existence 
infinitely many periodie orbits and if certain symmetry conditions hold further 
BE yrtiee of periodie orbits can be obtained. G. A. Hedlund (Bryn Mawr). 
Hüttenhain, E.: Untersuchungen über die Stabilität infinitesimaler Bahnen um Libra- 
jonspunkte. Astron. Nachr. 254, 2831—296 (1935). 

Der Verf. beschäftigt sich, ohne die recht ausgedehnte und über seine Resultate 
resentlich hinausgehende Literatur zu kennen, mit Lösungen der homogenen linearen 
Jifferentialgleichungen mit konstanten Koeffizienten, die zu Librationspunkten als 
"ariationsgleichungen gehören. Wintner (Baltimore). 

Appert, Antoine: Sur la stabilit® ä la Poisson au sens de Poincare. Bull. Sci. math., 
I. s. 58, 381—388 (1934). 

The results of this paper are contained in that of C. Carath&odory, Über den 
Viederkehrsatz von Poincare. $.-B. preuß. Akad. Wiss. 1919, 580—584. @.4A.Hedlund. 

Seorza Dragoni, Giuseppe: Sul fondamento matematico della teoria degli invarianti 
diabatiei. Ann. Mat. pura appl., IV.s. 13, 335—362 (1935). 

Die Arbeit bespricht die im Prinzip wohlbekannte Bedeutung des Birkhoffschen 
irgodensatzes für die Theorie der adiabatischen Invarianten und hat insbesondere 
len Zweck, die in der Levi-Civitaschen Theorie aus heuristischen Gründen vorgenom- 
nene Gleichsetzung von Zeitmittelwerten und Raumintegralen unter der Annahme 
ler metrischen Transitivität maßtheoretisch zu begründen. Wintner. 

Lampariello, @.: L’invariante adiabatico di Gibbs-Hertz nel problema ristretto dei 
re corpi. Atti Accad. naz. Lincei, Rend., VI. s. 20, 416—423 (1934). 

Betrachtet wird im Phasenraum des restringierten Dreikörperproblems eine ge- 
chlossene Mannigfaltigkeit, die aus einer Schar von geschlossenen isoenergetischen 
annigfaltigkeiten besteht, eine singularitätenfreie Berandung hat und ein endliches 
Yolumen J besitzt (um diese Bedingungen zu erfüllen, braucht man nur in der Koordi- 
\atenebene eine Schar von Nullgeschwindigkeitskurven zu betrachten, die sich auf eine 
ler beiden endlichen Massen zusammenziehen). Bekanntlich ist J eine adiabatische 
nvariante. Der Zweck des Verf. ist die Berechnung von J in der Form einer unendlichen 
Reihe, die mittels der Lagrangeschen Reihe gewonnen wird. Die ersten Glieder der 
Intwicklung von J werden explizit angegeben. Die adiabatischen Invarianten J des 
;weikörperproblems sowie des Zweizentrenproblems erscheinen als Grenzfälle. 

Wintner (Baltimore). 
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Popoff, Kyrille: Sur les solutions p£riodiques et asymptotiques dans le problä 
restreint des trois eorps. Cas. mat. fys. 64, 118—123 (1935). 
Strömgren, Elis: Symmetrische und unsymmetrische librationsähnliche Bahı 
im problöme restreint mit asymptotisch-periodisehen Bahnen als Grenzbahnen. Ma 
fys. Medd., Danske Vid. Sels. 13, 1—89 (1934). un h | 
Die Arbeit bringt das ausführliche Material sowie die Abschlußtheorie zu den 
Publ. Kobenhavns Observ. 60 skizzierten librationsähnlichen Bahnen. In Publ. Kob 
havns Observ. 47 sind u. a. fünf asymptotisch-periodische Bahnen mitgeteilt word 
von denen drei sich im Rahmen des Abschlußprinzips als Grenzbahnen der Klasse: 
und I herausstellten. Es zeigt sich nun, daß die beiden übrigbleibenden Bahnen zu « 
nunmehr dargestellten librationsähnlichen Bahnen als Grenzbahnen gehören. Gena 
gesagt werden zwei Kategorien von periodischen Bahnen gefunden, die eine ist sy 
metrisch, die andere unsymmetrisch in bezug auf die Mittelsenkrechte der Syzygi: 
achse, und die beiden Grenzbahnen, die symmetrisch sind und durch unendlich s3 
wiederholende Schleifen- und Spitzenbildung zustande kommen (vgl. Publ. Kob» 
havns Observ. 47), schließen die symmetrische Kategorie ab. Es wird dabei gefun d 
— und dies ist das prinzipiell Neue in dem Verhalten der vorliegenden periodisch! 
Klasse —, daß man die beiden asymptotischen Bahnen miteinander kombinier 
kann. Damit ist gemeint, daß die zwei asymptotischen Bahnen aus vier Hälft 
bestehen, deren jede die beiden äquilateralen Librationspunkte miteinander asy 
ptotisch verbindet; die vier Hälften kann man in den Librationspunkten verschieder 
lich miteinander verschmelzen, und zwei der unsymmetrischen Verschmelzung! 
stellen den natürlichen Abschluß der unsymmetrischen Kategorie dar, die also mit 
symmetrischen in diesem Sinn zusammenhängt. Zum Schluß wird die Anwendbark 
des Kombinationsprinzips auf die Gesamtheit der fünf eingangs erwähnten Gren 
bahnen besprochen. Wintner (Baltimore). 
Sobrero, Luigi: Algebra delle funzioni ipercomplesse e sue applieazioni alla teo» 
matematica dell’elastieitä. Mem. Accad. Ital. 6, 1—64 (1934). 
Vgl. dies. Zbl. 11,31. Die italienische Abhandlung bringt außer den in der deutschu 
Abhandlung durchgeführten Anwendungen noch eine Anwendung auf die Theon 
der Platten. Funk (Prag)., 
Knight, R. C.: On the stresses in a perforated strip. Quart. J. Math., Oxford $eı 
5, 255—268 (1934). 
Die vorliegende Arbeit knüpft an frühere Veröffentlichungen von R.C.J. How 
land [Proc. Roy. Soc. London A 124, 89 (1929); Philos Trans. Roy. Soc. London 
229, 49 (1930); dies. Zbl. 2, 66] sowie an eine Arbeit von R. C.J. Howland an 
A.C. Stevenson (vgl. dies. Zbl. 7, 349) an, deren Gegenstand die Theorie der Span 
nungen in einem unbegrenzt langen Streifen mit parallelen Rändern und mit eine: 
kreisrunden Loch in der Mitte bildete; die Konvergenz des von diesen Autoren bs 
nutzten Verfahrens sukzessiver Approximation blieb dabei unbewiesen. Verf. modt 
fiziert die Howlandsche Lösungsmethode und wird auf ein System unendlich viel« 
Gleichungen mit unendlich vielen Unbekannten geführt, dessen Lösung wiederuı 
durch ein Verfahren sukzessiver Approximation bewerkstelligt wird; der Konvergen: 
beweis gelingt unter der Voraussetzung, daß das Verhältnis des Lochdurchmesseı 
zur Streifenbreite nicht zu groß gewählt wird. Harry Schmidt (Köthen)., 


Relativitätstheorie. 
Campbell, J. W.: Note on the eloek problem in relativity. Philos. Mag., VII. s. 11 
715720 (1935). 
Dingler, Hugo, und Max Steck: Die Lorentz-Transformation als ein Element de 
klassischen Mechanik. Physik. Z. 36, 46-50 (1935). 
Die Verff. geben innerhalb der Galilei-Mechanik ein einfaches Modell an, welche 
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ch Einführung geeigneter terminologischer Konventionen durch die Lorentz-Trans- 
rmation beschrieben wird. Die aus dieser (übrigens bekannten) Möglichkeit gezogenen 
olgerungen konstruieren in einer dem Ref. unklaren Weise einen Gegensatz zur 
ez. Relativitätstheorie. Heckmann (Göttingen). 


Krause, H.: Bemerkungen zum Milneschen Weltmodell. Astron. Nachr. 255, 47 
s 48 (1935). 


Walker, A. 6.: The prineiple of least action in Milne’s kinematieal relativity. Proc. 
0y. Soc. London A 147, 478-490 (1934). 

In Z. Astrophys. 6, 1—-95 (1933); dies. Zbl. 6, 233, hat Milne für die Bewegung 
es freien Partikels in seiner Lorentz-invarianten Welt die folgenden Differential- 
eichungen gegeben: 
= (0 — u) ad; A=eRt— Ye; Y=1-Duld; Z=t—Daule; 

Sm2Z/XE; u=%; 
erf. leitet die Gleichungen aus einem Variationsprinzip her und bemerkt, daß dieses 
ur in Ausnahmefällen mit dem Prinzip 6 f ds = 0 der allgemeinen Relativitätstheorie 
ereinstimmt. Heckmann (Göttingen). 

Walker, A. 6.: On the formal eomparison of Milne’s kinematical system with the 
stems of general relativity. Monthly Not. Roy. Astron. Soc. 95, 263—269 (1935). 

Versucht man die Grundpostulate, die Milne zu seinem kinematischen Welt- 
stem führten, soweit wie möglich in der Kosmologie der allgemeinen Relativitäts- 
eorie durchzuführen, so ergeben sich für die Metrik als einzig möglich hyperbolische 
äume von zeitlich variabler Krümmung. Aber auch in ihnen findet man nur einen 
'eil der Milneschen Resultate formal wieder. Andererseits enthält die Kosmologie 
er Allg. Rel. Th. in den elliptischen und euklidischen Räumen Züge, die dem Milne- 
chen Bilde fehlen. Heckmann (Göttingen). 

MeVittie, G. C.: Absolute parallelism and Milne’s kinematical relativity. Monthly 
Tot. Roy. Astron. Soc. 95, 270—279 (1935). 

Übertragung des hydrodynamischen, drucklosen Weltmodells von Milne auf 
ine allgemeine Riemannsche Metrik mit Fernparallelismus. Spezielle Durchrechnung 
iner Welt konstanter Krümmung. Die Krümmung hat physikalische Konsequenzen, 
roraus folgt, daß die von Milne benutzte euklidische Metrik — entgegen seiner 
[feinung — physikalische Voraussetzungen einschließt. Die Milnesche Theorie nimmt 
ı der Darstellung des Verf. den Charakter einer Feldtheorie an. Heckmann. 

Gehöniau, J.: Sur le th&or&me de Pimpulsion et de l’önergie dans la gravifique. 
ull. Acad. Roy. Belg., V.s. 20, 1154—1156 (1934). 


Ghosh, J.: Über die Einsteinsehen Gravitationsgleichungen. Z. Physik 94, 411—412 
1935). 

Te the field-equations of a radially symmetrie gravitational field for which 
4T,,—=0 and TI=Ti are taken to be R,,— 4%, K = —8n T,,, then the 
osmological constant appears automatically in the solution of these field-equations 
s a constant of integration. It should be noted that the left-hand side differs from 
he expression Kn, — 599g K which appears in the usual field-equations. Cf. Ghosh, 
his Zbl. 7, 330. H. S. Ruse (Edinburgh). 

Sehouten, J. A.: La thöorie projeetive de la relativite. Ann. Inst. H. Poincare 5, 
1-88 (1935). 

In einem 4-dimensionalen Raum werden statt nichthomogener Koordinaten 
omogene Koordinaten #*(#x,...,7=0,...,4) eingeführt, die der Gruppe aller 
omogenen Transformationen vom Grade 1 unterliegen. Außer den gewöhnlichen 
‚ffinen) Vektoren und Affinoren sind auch projektive Vektoren und Projektoren 
‚ bezug auf die obengenannte Gruppe und die Punkttransformation '2* = 0#“ ‚de- 


@G(£) beliebig. 
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finiert. Zu jedem Punkte des Raumes (H,) gehören zwei Lokalräume, eine E, (gewöl 
licher affiner Raum) und eine P, (gewöhnlicher projektiver Raum). Ist in dem Lo 
raum P, eine Quadrik gegeben, so kann man gewisse projektive Vektoren mit 
affinen Vektoren identifizieren. Es zeigt sich, daß mittels der Forderungen 1 
Quadrik ist kovariant konstant, 2. die zugehörige Übertragung von affınen Vektox 
ist die Riemannsche, eine projektive Ableitung (Zusammenhang) für Projektox | 
festgelegt ist bis auf die Wahl zweier Projektoren der Valenz Zwei. — In dem zweit 
(physikalischen) Teil dieser Arbeit wird die Raum-Zeit-Welt als A, betrachtet. 

zwei Projektoren werden dann mittels einiger physikalischer Forderungen festgele: 
Wir nennen nur: Die autogeodätischen Linien sind die Weltlinien (dies. Zbl. 10, 8 
der einfachste zum Zusammenhang gehörige Skalar gibt als Weltfunktion in 
Variationsgleichung die Gravitationsgleichungen und die zweite Maxwellsche Gleich 
ohne Stromglied; der einfachste aus der Diracgleichung abgeleitete Skalar gibt 
Weltfunktion das Stromglied ohne Zusatzglieder. Wenn diese letzte Bedin 

fortgelassen wird, so sind mehrere Zusammenhänge möglich, wozu u.a. auch « 
Zusammenhänge gehören, die von Veblen-Hoffmann, von Pauli (dies. Zbl. 7, 42 
und von Einstein-Mayer (dies. Zbl. 3, 227) benutzt wurden. J. Haantjes. 


Quantentheorie. 


Boneff, N.: Sur la relation d’indetermination de Heisenberg. Bull. Sci. math., II. 
59, 37—38 (1935). 


Mötadier, Jacques: Mouvement brownien dans l’espace de Hilbert. Hyperquanı 
fieation et superquantifieation. C. R. Acad. Sci., Paris 200, 807—809 (1935). 


Fock, V.: Zur Quantenelektrodynamik. Physik. Z. Sowjetunion 6, 425—469 (19 
Durch Einführung von Funktionalen wird eine Darstellung der zweiten Quantelun 
in ihrer Beziehung zur Konfigurationsraummethode im Fall der Bosestatistik gegeb: 
die dann zur mathematischen Vereinfachung des Formalismus der Quantenelekt 
dynamik benutzt wird. Als Beispiele für die Methode werden die Formeln von Bre 
und Möller für die Wechselwirkung elektrischer Teilchen abgeleitet und das Probl. 
der natürlichen Breite von Spektrallinien betrachtet. O. Klein (Stockholm). , 
Baudot, M.-A.: Gen£ralisation de l’&quation de eontinuit6 et du th&or&me de Lion 
ville & un espace de fonetions d’ondes (%W). C.R. Acad. Sci., Paris 200, 529—531 (193% 
Im Anschluß an den Formalismus der Quantenmechanik wird für den Funktione: 
raum ein Satz ausgesprochen, der dem Liouvilleschen Theorem der Hamiltonsche 
Mechanik entspricht. O. Klein (Stockholm). 

Reiehenbächer, Ernst: Die Elektrizitätsdiehte und der Elektronenradius. Physik. ! 
36, 173—177 (1935). 

Es wird gezeigt, daß sich in der Gordonschen relativistischen Wellengleichur 
zweiter Ordnung die Elektrizitätsdichte durch eine geeignete Eichung so transformiere 
läßt, daß sie dem Ausdruck 7 proportional wird. Diese Eichung wird für ein ruhend« 
Elektron bereits im Abstand des klassischen Elektronenradius vom Orte des Elektror 
singulär. @. Beck (Lawrence, Kansas). 

Reeknagel, A.: Die Streuabsorption der Elektronenstrahlen. Z. Physik 94, 35 
bis 360 (1935) 

Die Bothesche Formel für die Massenabsorptionskoeffizienten von Elektroneı 
strahlen wird abgeändert, indem das streuende Atom durch ein Thomas-Fermi-Kraf 
feld angenähert wird. Autoreferat. 

Jordan, P.: Zur Neutrinotheorie des Lichtes. Z. Physik 93, 464—472 (1935). 

Die Absorption eines Liehtquants A» wird formal dargestellt, entweder durch d 
gleichzeitige Absorption von zwei Neutrinos paralleler Impulsrichtung mit Energie 
hv’(<hv) und h(v — v’) oder durch gleichzeitige Absorption und Emission von zw 
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trinos gleicher Richtung mit Energien A(» + »’) und hv’. Es werden Ausdrücke 
die Häufigkeiten dieser Prozesse bei Temperaturgleichgewicht aufgestellt, die mit 
Planckschen Strahlungsformel übereinstimmen. Ferner werden die Amplituden 
Lichtwellen von gegebener Richtung und Schwingungszahl durch die Amplituden 
Neutrinowellen durch einen Ansatz dargestellt, der die Eigenschaft hat, daß die 
nahme von Fermistatistik bei den Neutrinos automatisch zu Bosestatistik für die 
htquanten führt. O. Klein (Stockholm). 

Hellmig, Ehrhard: Bereehnung optischer Terme mit Hilfe des statistischen Poten- 
Is von Fermi. Z. Physik 94, 361-368 (1935). 


Darrow, Karl K.: Contemporary advanees in physies. XXIX: The nucleus. Pt. 4. 
D. Syst. Techn. J. 14, 285—321 (1935). 


Goldstein, L.: Sur le caraetere non adiabatique des variations de charge nuel&aires. 
R. Acad. Sci., Paris 200, 1294—1296 (1935). 

Es wird durch eine einfache Abschätzung gezeigt, daß die Änderung einer Kern- 
ungszahl Z durch einen radioaktiven Prozeß eine nichtadiabatische Beeinflussung 
s Elektronensystems des betreffenden Atoms bedeutet, so daß anschließend Quanten- 
rünge des entstandenen neuen Atoms zu erwarten sind. Dieser Effekt, der vor allem 
i leichten Atomen (kleinen Z) hervortreten muß, soll vom Verf. ausführlicher 
tersucht werden. P. Jordan (Rostock). 

Walke, Harold J.: Nuclear synthesis and isotopie eonstitution. Philos. Mag., VII. s. 
„ 33—59 (1935). 

Verf. betrachtet im Anschluß an eine frühere Arbeit (vgl. dies. Zbl. 10, 229) im 
zelnen die Prozesse, die zur Entstehung der bekannten Isotope zahlreicher Elemente 
Sterninnern führen können. ©. F.v. Weizsäcker (Leipzig). 
Walke, Harold J.: Nuclear synthesis and stellar radiation. Philos. Mag., VII. s. 19, 
1—367 (1935). 

Schilderung der Entstehung der stellaren Materie aus einem Urchaos von Neu- 
onen durch die vom Verf. (s. vorst. Ref.) vorgeschlagenen Aufbauprozesse. 

A C. F.v. Weizsäcker (Leipzig). 

Walke, Harold J.: The nuelear strueture of Beryllium and the mass of the neutron. 
los. Mag., VII. s. 19, 549—557 (1935). 

Die von Bainbridge gefundene große Masse von Be? soll mit der empirischen 
abilität des Berylliums durch die Annahme einer entsprechend großen Masse des 
eutrons vereinbar gemacht werden. (In Wirklichkeit scheint nach einer Reihe neuerer 
rtrümmerungsversuche die Bainbridgesche Masse um etwa 3: 10% V größer zu sein 
> die wirkliche, was zur Erklärung der Stabilität genügt.) C.F.v. Weizsäcker. 

Newman, F. H., and H. J. Walke: Induced radioactivity and partiele emission. 
hilos. Mag., VII. s. 19, 661—693 (1935). 

Aufzählung fehlender Isotopen, deren Radioaktivität theoretisch zu erwarten ist. 

0. F.v. Weizsäcker (Leipzig). 

Perrin, Franeis, et Walter M. Elsasser: Thöorie de la capture seleetive des neutrons 
nts par certains noyaux. C. R. Acad. Sci., Paris 200, 450—452 (1935). 

Bei einem Kern, der ein Neutron in einem p-Zustand binden kann, wird der 
irkungsquerschnitt für die Bindung von langsamen Neutronen beträchtlich größer als 
r von Bethe und Peierls [vgl. dies. Zbl. 11, 43] berechnete Wert (etwa 10”? cm?). 
'enn außerdem ein angeregter s-Zustand des Kerns vorhanden ist, der nahezu dem 
nergiewert Null des Neutrons entspricht, so wird man auf Grund einer Resonanz- 
irkung so große Wirkungsquerschnitte erwarten können, daß die experimentell ge- 
ndenen Werte für Bor und Yttrium (etwa 10 -2!cm2) verständlich werden. O. Klevn. 

Pavinskij, P.: Sur Pinteraetion d’&ehange entre deux noyaux. C. R. Acad. Sci. 
RSS 1, 93—96 u. franz. Text 95—96 (1935) [Russisch]. 

Verf. diskutiert den Einfluß der Austauschkräfte auf Zertrümmerungsprozesse. 
ie Austauschkräfte werden besonders dann eine Rolle spielen, wenn beide zusammen- 
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stoßende Kerne eine ungerade Zahl von locker gebundenen Neutronen oder Protefl 
enthalten. Casımir (Leiden 

Brillouin, Marcel: Fither &leetromagnetique heterogene ‚capable de produired| 
champ de force atomique quantique. ©. R. Acad. Sci., Paris 200, 275—279 1 

Im Anschluß an eine frühere Note (vgl. dies. Zbl. 10, 380) will der Verf. das 
halten der Atome nach der Quantentheorie mittels eines klassischen Athermoef 
illustrieren. O. Klein (Stockholm 

Shortley, George H.: Line strengths in intermediate eoupling. Physic. Rev., 
47, 295—8300 (1935). KR 

Es werden die Intensitäten von Multiplettlinien in Atomspektren bei mittl 
Koppelung in erster Näherung quantenmechanisch berechnet. Ein Vergleich 
Neon zeigt, daß diese Näherung nicht genau genug ist, um quantitative Angas 
über die Intensitäten machen zu können. R.de L. Kronig (Groningen 

Manneback, C.: Caleul des fr&quences fondamentales d’une mol&eule du type: 
a symötrie hexagonale plane. Ann. Soc. Sci. Bruxelles B 55, 5—15 (1935). 

Im Anschluß an die in dies. Zbl. 10, 286 besprochene Untersuchung wird die 
rechnung der Schwingungen des Systems X, vervollständigt. F. Hund (Leipzig) 

Eliashevich, M.: The wave equation for a triatomie moleeule. Physik. Z. Sow: 
union 6, 569586 (1934). 

Es wird gezeigt, wie durch Einführung geeigneter Koordinaten die Wellengleichn 
eines dreiatomigen Moleküls, auch für den Fall des Dreiecks, annährend in zwei 
chungen separiert werden kann, von denen die eine den Molekülschwingungen, die and) 
der Molekülrotation entspricht. Der Fall eines symmetrischen Moleküls wird eingehn 
der besprochen. R.de L. Kronig (Groningen) 

La theorie des eleetrons dans les metaux. — Nordheim, L.: Sur les limites det 
th&orie &l&ömentaire des eleetrons mötalliques. — Bethe, A.: Quantitative Berechnu 
der Eigenfunktion von Metallelektronen. — Peierls, R.: Über die statistischen Grui 
lagen der Elektronentheorie der Metalle. — Sommerfeld, A.: Über die Berechnung 
Austrittsarbeit im Richardson-Effekt nach einer Methode von 0. Scherzer. — Brillo 
L.: Les bases de la theorie eleetronique des metaux et la methode des champs self-con 
stents. — Brillouin, L.: Fluetuations de courant dans un condueteur. — Maue, A. W 
Die Oberflächenwelle in der Elektronentheorie der Metalle. — Fowler, R. H.: Quelgı 
remarques sur la th&orie des metaux liquides de Mott et sur les points de transition « 
metaux et d’autres solides. — Peierls, R.: Bemerkung über Umwandlungstemperaturr 
— Jones, H.: Application de la theorie eleetronique des metaux A P’ötude des alliag 
(Conferences Int. d. Sei. Math., Geneve, 15.—18. X. 1934.) Helv. physica Acta 7, Suppl| 
1—87 (1934). 

Die Vorträge bilden teilweise Auszüge oder Wiedergaben von publizierten oder: 
Publikation begriffenen Arbeiten. Originalbeiträge sind in den folgenden enthalte 
Nordheim: Rechtfertigung der halbklassischen Sommerfeldschen Elektronentheo: 
aus der Quantentheorie der Metallelektronen. Für hohe Temperaturen, und abgeseh 
von komplizierten Erscheinungen wie Thermoelektrizität, ist die Verwendung hal 
klassischer Ansätze qualitativ zu rechtfertigen. — Peierls: Trotzdem es unberechti 
ist, die Wechselwirkung der Elektronen mit den Gitterschwingungen als kleine Störu 
der Elektronenbewegung anzusehen, läßt sich doch zeigen, daß die üblicherweise n 
Hilfe dieser Annahme abgeleiteten Formeln für die Leitfähigkeit auch in Strenge 
Recht bestehen. — Brillouin gibt eine Zusammenstellung der Gleichungen für c 
verschiedenen Methoden zur Behandlung der Elektronenwechselwirkung mit Ei 
elektroneneigenfunktionen. — Brillouin: Berechnung der Abhängigkeit der Stror 
schwankungen in einem Leiter von der durch diesen Leiter fließenden mittleren Stroi 
stärke. — Maue diskutiert die Bedingungen, unter denen ein periodisches, aber b 
grenztes Kristallgitter Eigenfunktionen liefert, die nur in der Nähe der Oberfläc 
=# 0 sind. R. Peierls (Manchester). 
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Becker, Richard, und Rolf Landshoff: Magnetismus. Physik regelm. Ber. 3, 91 
108 (1935). 


Solomon, Jaeques: Sur Papplicabilits du prineipe de conservation du moment de 
nn de mouvement aux processus nuelöaires. ©. R. Acad. Sci., Paris 200, 905—907 

Verf. weist darauf hin, daß bei Anwendung des Erhaltungssatzes für das Gesamt- 
ulsmoment auf Kernreaktionen auch das Impulsmoment der Bremsstrahlung be- 
ksichtigt werden muß, und schätzt die Intensität dieser Bremsstrahlung ab. Er 
ließt aus seinen Rechnungen, daß die Existenz einer Bremsstrahlung es unmöglich 
cht, aus der Halb- oder Ganzzahligkeit der Impulsmomente der Kerne Schlüsse 
r die Wahrscheinlichkeit von Kernreaktionen zu ziehen. Casimir (Leiden). 

Winter, Jacques: Sur la deuxiöme approximation de la möthode de Born. J. Phy- 
ue Radium, VII. s. 6, 71—72 (1935). 

Verf. untersucht die Gültigkeit der 2. Näherung in der Bornschen Methode zur 
rechnung des Stoßes schneller Elektronen mit Atomen und gelangt zu dem Schluß, 
diese Näherung sehr zweifelhaft ist und daß sie nicht zur Korrektion des tatsächlich 
angenen Fehlers dienen kann. Henneberg (Berlin). 

Leprinee-Ringuet, Louis: Sur les changements brusques de vitesse et de direetion 
sentes par les trajeetoires d’&leetrons de grande änergie. ©. R. Acad. Sci., Paris 200, 
4—1526 (1935). 


Williams, E. J.: Produetion of eleetron-positron pairs. Nature 135, 66 (1935). 

Der Wirkungsquerschnitt für die Erzeugung von Elektronenpaaren durch y- 
ahlen und Elektronen wird berechnet. Im ersten Fall wird das elektrische Feld des 
rns, in dessen Nähe die Paarerzeugung stattfindet, in seine Fourierkomponenten 
legt; das Problem reduziert sich dann auf die Paarerzeugung durch zwei Licht- 
anten; die Rechnung ergibt im Grenzfall hoher Energie des y-Quants dieselbe Formel 
e die strenge Rechnung von Heitler, Ganter und Bethe. Die Paarerzeugung 
rch Elektronen wird durch Fourierzerlegung des Elektronenfeldes auf die Erzeugung 
rch _ Photonen zurückgeführt; der Wirkungsquerschnitt ist bei Energien mc? 
wa 1/137 desjenigen für Paarerzeugung durch Lichtquanten; bei hoher Energie 
igt er proportional mit (log E/mc?)® an; die Resultate stimmen überein mit der 
engen Formel von Landau und Lifschitz. Bethe (Ithaka). 

Euler, H., und B. Kockel: Über die Streuung von Licht an Lieht nach der Diraeschen 
eorie. Naturwiss. 23, 246—247 (1935). 

Die Diraesche Löchertheorie führt zwangsläufig dazu, daß eine Streuung von Licht 
Licht mit einer endlichen (wenn auch sehr kleinen) Wahrscheinlichkeit eintreten 
ıB, infolge der durch die Möglichkeiten von Paarerzeugungen und Paarvernichtungen 
veiterten Wechselwirkungen von Strahlung und Materie. Für zwei Lichtquanten 
1, hv,, die beide < mc? (m = Elektronenmasse) sind, haben die Verff. diesen Effekt 
erster Näherung berechnet. Es ergibt sich, daß diese erste Näherung des ‚Effektes 
mal sehr einfach dargestellt werden kann vermittels eines Ersatzes der linearen 
ıd deshalb nicht zu einem solchen Effekt führenden) Maxwellschen Feldgleichungen 
rch gewisse nichtlineare Feldgleichungen. Die Energiedichte wird dabei 


a 
= HD) u 7; 8? — 2? +789)5; 


bei ist Z, = Die Bezeichnungen B, D® sind hier so zu verstehen, daß 


e 
(e/me®)" 
oU 1 a ya ns 
Ein = de ana Hit 4(8? — DD + 14(8D)B}, 
OU 1 he 1 es 
Ang = Br na mitt tl - D)B +148D)R) | 
:d. — Die entsprechende Näherung der Bornschen nichtlinearen Elektrodynamik 
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ergibt den Energieausdruck ee 
D,;= (88 a Er en ale — DR + 4(BD)N, 
der sich also vom obigen erstens (unwesentlich) durch den numerischen Fakt 
= Be. ich!) durch die 4 an Stelle der obigen 7 unts 
48-=- (123618 In ” 1,7 und (wesentlich!) 2 e 4 an Stelle de 5 
scheidet. Ob die Diskrepanz eher zu einer Revision der Bornschen Theorie oder ak 
zu einer Revision der jetzigen Form der Löchertheorie auffordert, bleibe dahingestel 
P. Jordan (Rostock). 


Thermodynamik und klassische kinetische Theorie der Materi 


Eucken, Arnold: Physikalische Wärmelehre. Physik regelm. Ber. 3, 63—90 (193; 

Njegovan, V.: Worin bestehen die angeblichen Unzulänglichkeiten des Nernstse 
Wärmetheorems? Z. Physik 94, 377—385 (1935). 

Dupont, Yvonne: La synthese thermodynamique de Th. de Donder appliqu&e aux effl 
transversaux Nernst et Ettingshausen. Bull. Acad. Roy. Belg., V.s. 21, 175—185 (193: 


Jacyna, W., $S. Derewjankin, A. Obnorsky und T. Parfentjew: Das Boyle-Ge 
in der neuen Theorie der Zustandsgleiehung. Z. Physik 94, 224—228 (1935). 
Die Zustandsgleichung von Jacyna ermöglicht es, die Beziehung 52), 
für p = 0 für beliebige Isothermen (nicht nur für eine Isotherme wie in älteren Zustan« 
gleichungen) zu erfüllen. Die Verbindungslinie der Boylepunkte hat in der ne 
Zustandsgleichung einen anderen Verlauf als in den älteren Ansätzen. Eisenschitz. 
Misra, D. P.: Boundary between the homogeneous and heterogeneous regions 
deduced from Van der Waals’s eubie equation. II. Töhoku Math. J. 40, 57—58 (193: 
Nachtrag zu der in diesem Zentralblatt früher (3, 91) referierten Arbeit. Ulich. 


Subin, G.: Eine elementare Ableitung der statistischen Grundformeln der ehemise 
Thermodynamik. C. R. Acad. Sci. URSS 1, 301—304 u. dtsch. Text 304-8307 (198 
[Russisch]. 

Nach einer für einen anderen Zweck verwendeten Methode von Krutkow[Z. Phy 
81, 377 (1933); dies. Zbl. 6, 280] lassen sich die Formeln der verallgemeinerten ka; 
nischen Verteilung ableiten, die der chemischen Thermodynamik zugrunde liege 
Die Rechnung wird zunächst für den klassischen Fall durchgeführt und hieraus 1 
den der Quantentheorie, der aus dem ersten hervorgeht, wenn man berücksichtii 
daß hier die Permutation gleichartiger Teilchen keinen neuen Zustand des Syste> 
ergibt. Fürth (Prag). 

Churchill, R. V.: Comparison of the temperatures in a solid and its sealed mo 
Physics 6, 100—104 (1935). 

Es wird der zeitliche Temperaturverlauf in geometrisch ähnlichen festen Körp 
verglichen, die, von gleicher Anfangstemperaturverteilung ausgehend, gleichen Ob: 
flächenbedingungen an korrespondierenden Teilen ihrer Oberflächen unterworfen si 
7 Sätze werden abgeleitet, die die Fälle zeitlich veränderlicher und unveränderlicH 
Temperaturen von Körpern mit Wärmeaustausch durch Strahlung oder Leitung 
irgendwelchen Teilen ihrer Oberfläche sowie mit irgendeiner vorgeschriebenen Te: 
peraturverteilung der übrigen Oberfläche umfassen. Einige dieser Sätze geben wichti 
Aufschlüsse über den Einfluß der Größe eines Körpers auf den Verlauf der Abkühlu: 
und Erwärmung. Die Sätze sind ferner nützlich für die Temperaturbestimmung 
irgendwelchen Körpern durch Temperaturmessung an einem maßstäblich vergrößert! 
oder verkleinerten Modell. H.Ulich (Aachen). 

Kries, B., und N. Zeljakoff: Über Diffusion der Gase ineinander unter hohem Dru« 
Z. Physik 94, 134—138 (1935). 


„Der Verlauf der Diffusion der Gase ineinander unter hohem Druck ist so gut w 
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ar nicht erforscht. Die theoretische Beleuchtung dieser Frage fehlt in der Literatur. 
ie vorliegende Mitteilung ist nur als Versuch einer theoretischen Lösung dieser Auf- 
abe anzusehen.‘ Ob dieser Versuch gelungen ist, entzieht sich der Beurteilung des Ref., 
a ihm die in der Arbeit wiedergegebenen Gedankengänge der Autoren vollkommen 
nverständlich scheinen. Fürth (Prag). 
Krutkow, G.: Die Brownsche Rotationsbewegung eines achsensymmetrischen Teil- 
hens. C. R. Acad. Sci. URSS 1, 366368 u. dtsch. Text 369—371 (1935) [Russisch]. 
Fortsetzung früherer Untersuchungen des Verf. (vgl. dies. Zbl. 9, 425). Die 
rownsche Rotationsbewegung wird nun bei beliebig gerichteter Anfangsgeschwindig- 
eit untersucht. Es wird eine explizite Formel für die Geschwindigkeitsverteilung zu 
inem beliebigen Zeitpunkt t aufgestellt. Bei t— oo ergibt sich im Limes abermals 
ie Maxwellsche Verteilung. A. Khintchine (Moskau). 
Guth, Eugen, und Hermann Mark: Zur innermolekularen Statistik, insbesondere 
ei Kettenmolekülen. I. S.-B. Akad. Wiss. Wien 143, 445-473 (1934). 
Um die statistische Mechanik auf Substanzen mit sehr großen Molekülen anwenden 
u können, genügt es nicht, wie z.B. bei den Gasen, die übliche Molekülstatistik zu 
reiben, wobei die Moleküle als starre Gebilde angesehen werden, es muß vielmehr 
n Rechnung gezogen werden, daß auch die Moleküle selbst statistische Gesamtheiten 
hrer Bestandteile bilden. Es wird nun die Annahme gemacht, daß die Boltzmannsche 
justandswahrscheinlichkeit W für die letztere Gesamtheit nur von den Lage-, nicht 
‚ber von den Geschwindigkeitskoordinaten der Molekülbestandteile abhängt, so daß 
uch die aus dem Boltzmannschen Theorem $ — klogW aus W berechnete Entropie 
iur von der Lage der Molekülbestandteile im Molekül abhängt. W läßt sich in An- 
ehnung an die von Rayleigh zur Lösung des Problems der „Irrwanderung“ ange- 
tellten Berechnungen für sog. „Kettenmoleküle‘“ berechnen, die man sich modell- 
näßig durch eine Anzahl n von Stäben konstanter Länge / ersetzt denken kann, die 
u einer Kette derart zusammengesetzt sind, daß sie sich an den Verbindungspunkten 
rei gegeneinander drehen können. Anfangs- und Endpunkt der Kette haben für 
ede Lage der Kette einen bestimmten Abstand r, der eine bestimmte Projektion L 
‚uf eine vorgeschriebene Richtung besitzt. Unter der Annahme, daß alle Richtungen 
m Raume für jeden Stab gleich wahrscheinlich sind und unabhängig von der Orien- 
ierung der anderen Stäbe, läßt sich W als Funktion von r bzw. L ausrechnen und 
lamit auch die mittlere und die wahrscheinlichste Länge eines solchen Kettenmoleküls 
ıngeben, wenn / und n bekannt sind. Die erhaltenen Resultate sprechen gegen die 
von Staudinger vertretene Vorstellung der gestreckten ‚„Fadenmoleküle“; sie ge- 
itatten ferner die Dehnungsgleichung für Kautschuk aufzustellen; sie lassen sich 
schließlich auf das Problem der Berechnung der elektrischen Momente von Zwitter- 
ionen anwenden. Fürth (Prag). 
Kimball, W. $., and Max (. Wygant: Entropy, strain, and the Bose-Einstein stati- 
jties. Philos. Mag., VII. s. 19, 466—476 (1935). 
In Fortsetzung früherer Arbeiten über den gleichen Gegenstand (vgl. dies. Zbl. 5, 
95) wird gezeigt, daß die Methode der geometrischen Gewichte für die Energiever- 
beilungsfunktion eines Gases zu einer Formel von der gleichen Bauart wie die der 
Einsteinschen Statistik führt, wenn man die Zustandsgleichung für die Phasenpunkte 
im Geschwindigkeitsraum analog der Zustandsgleichung eines realen Gases im Koordi- 
natenraum ansetzt. Fürth (Prag). 
Ghosh, M.: The quantum statistieal theory of spontaneous fluetuation. Philos. Mag., 
VII. s. 19, 694—708 (1935). 
Mit Benützung der Verteilungsformel der Boseschen bzw. der Fermischen Stati- 
stik wird zunächst in bekannter Weise der Mittelwert der Energie eines Moleküls 
und ihres Quadrates % und «2 für den allgemeinen Fall und für die Grenzfälle schwacher 


und starker Entartung abgeleitet, woraus sich dann die mittlere Energieschwankung 
1 (#) 


bei festgehaltenem Volumen (8%), gemäß der Beziehung (82), u berechnen 
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läßt. Auf Grund der verallgemeinerten Zustandsgleichung wird weiterhin ‚die zu ei 
kleinen Diehteänderung benötigte Arbeit und daraus nach Smoluchowski die Dich‘ 
schwankung (ö3)r bei konstanter Temperatur berechnet, ebenfalls für den allgemein 
Fall und für die Grenzfälle starker und schwacher Entartung. Aus diesen beid 
Partialschwankungen lassen sich in Verallgemeinerung einer von Kar angegeben: 
Methode sämtliche allgemeinen Schwankungen des betrachteten Systems berechne 
Die Methode wird ferner zur Berechnung der Schwankung der Besetzungszahlen € 
Zellen in der verallgemeinerten Kar-Mazumdarschen Zellstatistik verwendet. 
Fürth (Prag). 
Leontovid, M.: Zur Theorie der molekularen Lichtdispersion im ungleichmäf 
erhitzten Kristalle. ©. R. Acad. Sci. URSS 1, 97—104 u. dtsch. Text 105—110 (193 
[Russisch]. - 4 
Nach Debye kann man bekanntlich die Wärmebewegung in einem festen Körf 
in ein System mechanischer Wellen auflösen. Die durch diese Wellen in einem Krist, 
bewirkten Dichtediskontinuitäten rufen entsprechende optische Diskontinuität: 
hervor und ziehen daher eine Rayleighsche Streustrahlung durch den Kristall nach sic 
Da die Wellen eine endliche Dämpfung haben, ist für die Lichtzerstreuung an einer b 
stimmten Stelle nicht allein die an dieser Stelle herrschende Temperatur, sonde 
auch die Temperatur der Umgebung maßgebend, worauf zuerst Mandelsta: 
hingewiesen hat. In der vorliegenden Arbeit wird zur Abschätzung der Größenordnun 
dieses Effektes ein einfaches Modell durchgerechnet, das aus einer Kette von elastis« 
verbundenen Teilchen besteht. Die Temperatur ist an verschiedenen Stellen di 
Kette verschieden groß, so daß die Teilchen durch die Stöße der Moleküle an verschied! 
nen Stellen der Kette in verschieden starke Brownsche Bewegung geraten; die Unte 
schiede der Bewegung gleichen sich durch die Kette in der Form von elastischen Welle 
aus. Wie zu erwarten war, zeigt sich in der Tat eine Änderung in der Intensität d. 
Streulichtes dann, wenn die Abklingung der Wellen auf der Länge einer räumliche 
Periode der Temperaturverteilung gering ist. Fürth (Prag). 
Planck, Max: Zur Theorie der Elektrizitätserregung in Elektrolyten. Z. Physik 94 
469—472 (1935). 
Planck, Max: Zur Theorie der Elektrizitätserregung in Elektrolyten. S.-B. preuf 
Akad. Wiss. 1935, 147—149. 
Planck, Max: Zur Theorie der Diffusion von Elektrolyten. Z. Physik 93, 696—6€ 
(1935). 
Sitte, Kurt: Zur Theorie der Diffusion von Elektrolyten. Bemerkungen zu der von 
stehenden Arbeit von M. Planck. Z. Physik 93, 698-701 (1935). 
Die beiden Arbeiten enthalten eine Kontroverse über eine Arbeit von Sitt 
[Z. Physik 91, 622 (1934); dies. Zbl. 10, 140]. Die Kontroverse bezieht sich auf de: 
stationären Fall der Diffusion. Planck legt den Näherungslösungen der Diffusion: 
gleichungen die Bedingung auf, daß nirgends und zu keinen Zeiten Raumladunge: 
auftreten sollen. Sitte hatte bemerkt, daß aber die von Planck angegebene Lösun 
der Bedingung Ap = O nicht genügt, so daß also auf Grund der Poissonschen Ge: 
chung die Bedingung ‚keine Raumladungen“ nicht erfüllt ist. Planck steht auf der 
Standpunkt, daß wegen der enormen Größe der Elementarladung seine Lösung den 
noch eine gute Näherung sei. — Sitte legt den Näherungslösungen der Diffusion: 
gleichungen die Bedingung auf, daß immer und überall Agp=0 sein solle. Planc! 
behauptet, daß die aus dieser Bedingung von Sitte für den Potentialverlauf abge 
leitete Differentialgleichung dieser Bedingung widerspreche. Diesem Einwand wir 
von Sitte mit dem Hinweis begegnet, daß die von ihm aufgestellte Differentialgleichun: 
für den Potentialverlauf nur für solche Vorgänge gelten soll, bei denen für den An 
fangszustand die Raumladung Null ist. — Dem Ref. scheint die Sachlage noch nich 
einwandfrei geklärt. E. Hückel (Stuttgart). 


